
	


	, chứng tỏ là hàm số lẻ. 



	Do đó với mọi và thay bởi , ta có:


	

	

	

	Với mọi , ta có:

	


	Kết hợp và ta được: 

	Ta tính  theo hai cách. Ta có:


	


	

	

Câu 5.  Nếu tất cả các số bằng nhau thì tất cả các số là .



	Khi đó ta lấy  số  sẽ có tổng là 



	Giả sử , ta xét  số có dạng: 	



	Nếu có một số chia hết cho  thì số đó bằng vì số đó bé hơn .






	Nếu không có số nào chia nào chia hết cho  thì trong số phải có hai số đồng dư trong 	phép chia cho  (vì các số dư nhận giá trị từ đến ) suy ra hiệu của chúng chia hết cho 	và hiệu hai số đó chính là tổng cần tìm.
ĐỀ SỐ 49

Câu 1.  Điều kiện: 


	PT 

	

	

	Kết hợp điều kiện xác định ta có nghiệm của phương trình đã cho là: 

	Vì 



	Suy ra các nghiệm của phương trình đã cho trên đoạn gồm  nghiệm lập thành một 	cấp số cộng có công sai  

	Tổng các nghiệm là 

Câu 2.1.  Ta có: 

		


…





	Từ giả thiết suy ra . Xét khai triển




Ta tìm  là các số tự nhiên thỏa mãn





Vậy hệ số của  trong khai triển là 

Câu 3. 

[bookmark: _GoBack]Gọi số cần tìm là  với 




Sắp xếp chữ số 3 vào 3 trong 6 vị trí, có  cách. Sắp xếp  chữ số  vào 3 vị trí còn lại có 3! cách. Vậy có tất cả  số.

Một số chia hết cho  khi và chỉ khi hai chữ số tận cùng tạo thành một số chia hết cho 4.

Trong các số trên, số lấy chia hết cho 4 có tận cùng là 48, 84. Trong mỗi trường hợp có  các xếp chữ số 3 và 1 vào 4 vị trí còn lại, suy ra có 8 số chia hết cho 4.
Gọi A là biến cố:" số lấy được chia hết cho 4".

Vậy số các kết quả thuận lợi cho A là 

Số phần tử của không gian mẫu là 

Vậy xác suất của biến cố $ A $ là 
Câu 4. 
Ta có 

Đặt 



.







.

Vậy 
Câu 5. 
Cách 1. Gọi I là tâm đường tròn ngoại tiếm tam giác DMN.

ABMD, ACND là hình bình hành suy ra 

Xét phép tịnh tiến theo vecto 




Suy ra , suy ra 
Vậy quỹ tích của điểm I là đường tròn (O;R)
Cách 2.

Lấy tâm O của đường tròn ngoại tiếm là gốc các vectơ điểm, đặt .

ABMD là hình bình hành nên 

ACND là hình bình hành nên .

Gọi I là điểm sao cho AOID là hình bình hành, ta có .



Vì  nên  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 


Do  nên quỹ tích của điểm I là đường tròn 
Câu 6. 
[image: ]


a. Gọi J là giao điểm của  và 
Q là giao điểm của JI và CC'; N là giao điểm của IJ và DD'.
Thiết diện là tứ giác AKQN
Chứng minh được AKQN là hình thang có hai đáy là KQ và AN
Chứng minh được C là trung điểm của JD, K là trung điểm của JA, Q là trung điểm của JN.



.



Tính được 

.




.

b. Vì  nên góc giữa A'D' và AQ bằng góc giữa AD và AQ.




Ta tính được . Do đó 

ĐỀ SỐ 50
Câu 1. 

a) Điều kiện: 
Khi đó phương trình đã cho trở thành:








+)  không thỏa mãn điều kiện


+)( thỏa mãn điều kiện) 

b) 
Ta có:








Từ (1),(2),(3) ta có .
Câu 2. 
a)


 theo thứ tự là các số hạng thứ nhất, thứ 3, thứ 5 của một cấp số cộng 

Vì 

Từ (1)






 suy ra là số chính phương mà 

+) Với ( loại)

+) Với 

+) Với 
Đáp số: có 4 cặp (n,k) thỏa mãn: (7,5),(7,2),(14,9),(14,5).
b)


 suy ra góc B, C củatam giác ABC là các góc nhọn và 

Ta có 

Do đó 
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