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HU'GO'NG DAN SU DUNG SACH

1. Mé6i bai hoc déu duoc thiét ké theo cau tric gdbm nhirng phan sau day.
Thuat ngir: Diém tén cac ddi tuong chinh clia bai hoc.

Kién thire, ki nang: Gilp em xac dinh nhitng ndi dung kién thirc, ki nang chinh can linh
héi va ren luyén trong bai hoc.

Mo dau: Dua ra tinh hubng lam nay sinh nhu céau hoc tap; né cé thé 1a mét bai toan thuc
té dai dién, hay la mét doan d&n nhap. Em khéng can tra |&i ngay céc cau hdi hay yéu cau
duogc dat ra & phan nay, ma sé giai quyét chung trong bai hoc, sau khi da Iinh héi dwoc
lwong tri thire va kT ndng can thiét.

Muc kién thirc: Sau phan mé dau, bai hoc dwgce chia thanh cac muc theo tirng chi dé.
Nhin chung, méi don vi kién thirc ¢ céu truc sau day:

Hinh thanh kién thite: Em can tich cuyc tham gia vao cac hoat dong (H®) dé chiém
linh tri thire. Cac H® nay cho em co hdi quan sat va trai nghiém, tinh toan va lap

ludn dé di toi | khung kién thirc | mét cach ty nhién.
Vi du: Em c6 thé hoc & day phwong phap, cach 1ap luan va tinh toan, cach trinh bay
|&i giai bai toan.
Luyén tdp: Van dung kién thire da hoc, tham khao vi du twong wng, em hay luyén
tap dé cling cd kién thirc va rén luyén ki nang.
vin dung: Trén nén tang kién thirc va ki nang d& dwoc hoc, em giai quyét cac bai
toan gan voi thuc té, két néi tri thirc véi cac Iinh vire khac nhau trong hoc téap, khoa
hoc va cuéc soéng.

Em c6 thé bat gap mét khung chir  nham hé tro hodc binh luén,... cho néi dung twong

trng duwoc dé cap & bén canh.

Ngoai bén thanh phan co ban & trén, trong mét don vi kién thuc em con co thé cé co hoi
tham gia vao Kham pha, Trai nghiém, Thao lugn, tra |oi H ma réng hiéu biét cung
Em c6 biét?,...

Bai tdp: Em chl déng thuwc hién ngoai gio trén 16p, tuy vay, théy!cc“: sé danh thoi lugng
nhat dinh dé cung em diém qua cac bai tap nay.

2. Céc bang tra ctru va giai thich thuat nglr (dwoc dat & cudi sach) cung cép dia chi tra ctru
va giai thich mét sé khai niém, céng thirc dwoc phat biéu trong sach.

Hay bdo qudn, giw gin sdch gido khoa
dé danh ting cdc em hoc sinh lop sau!




LGOI NGI DAU

Cac em hoc sinh yéu quy!

Trén tay cac em la cubn TOAN 10 clia b6 sach “Két néi tri thirc v6i cude séng’.
Pung nhu tén goi clia bd sach, cac kién thirc trinh bay & day déu xuét phat tir
nhi*ng tinh hubng cla cudc séng quanh ta va tré lai gitp ta giai quyét nhing
van dé clia cudc sbéng. Vi thé, khi hoc Toan theo cubn sach nay, cac em sé cam
nhé&n dugc rang, Toan hoc théat 1a gan gui.

Poan mé& dau clia cac chwong, cac bai hoc thudng dua ra nhiing tinh hudng,
nhirng vi du thure té cho thay s can thiét phai dua dén nhirng khai niém toan
hoc méi. Qua @6, cac em sé dugc trau déi nhitng KT nang can thiét cho mot
cong dan trong thai hién dai, dé la kha nang “mé hinh hoa”. Khi da dua van dé
thire tién vé bai toan (mé hinh toan hoc), chiing ta sé phat hién thém nhirng
kién thirc todn hoc méi, dé cling vai nhirng kién thire da biét giai quyét bai toan
thuc tién dat ra.

Hi vong réng, qua méi bai hoc, méi chuong sach, qua méi vong I&p tir thirc tién
dén tri thiee toan hoc, réi tir tri thirc toan hoc quay vé thuc tién, TOAN 10 sé

giup cac em trwdng thanh nhanh chéng va tré thanh ngudi ban than thiét clia
cac em.

Chuc cac em thanh céng cling TOAN 10!



MUC LUC

~ CHUONG .
MENH DE VA TAP HOP
Bai 1. Ménh dé 5
Bai 2. Tap hop va cac phép toan
e o 12
trén tap hop
Bai tap cudi chuong | 20
y

CHUONG II. BAT PHUONG TRINH
VA HE BAT PHUONG TRINH
BAC NHAT HAI AN

Bai 3. Bat phwong trinh bac nhat

hai dn 22
Bai 4. He I:;ét phuong trinh bac nhat 26
hai an
Bai tap cudi chuong Il 31
.

CHUONG V. CAC SO DAC TRUNG
CUAMAU SO LIEU
KHONG GHEP NHOM

Bai 12. Sé gan dung va sai sé 73

Bai 13. Cac s6 dic trung 28
do xu thé trung tam

Bai 14. Cac sb dic trung 84
do dé phén tan

Bai tap cudi chwong V 89

CHUONG IIl. HE THUC LUQNG
TRONG TAM GIAC

Bai 5. Gia tri lwgng giac ctia mot

goc tir 0° dén 180° e

Bai 6. Hé thiee luong trong tam giac 38

Bai tap cudi chuong llI 44

HOAT DONG THUC HANH

TRAI NG HIEM
Tim hiéu mét sé kién thirc
S 91
vé tai chinh
Mang xa hoi: Lgi va hai 96
Bang tra ciru thuat nglr 102
Bang giai thich thuat ngir 103

CHUONG IV. VECTO
Bai 7. Cac khai niém mé& dau 46
Bai 8. Téng va hiéu cuia hai vecto 51
Bai 9. Tich ctia mdt vecto véi mdt sé 55
Bai 10. Vecto trong mét phang toa d6 60
Bai 11. Tich v6 hwdng cla hai vecto 66

Bai tap cubi chuong IV 71




CHUONG |

MENH DE VA TAP HOP

Chuong nay cung cap nhing khai niém
va ki hiéu 16gic thwdng dung, clng cb va
mé& rong hiéu biét ban dau vé li thuyét tap
hop da dwoc hoc ¢ cac Iop dudi. T do
gop phan hinh thanh kha nang suy luén
co li, kha nang tiép nhan, dién dat cac
van dé mot cach chinh xac, tao co s dé
hoc tét cac ndi dung toan hoc khac.

|

—

THUAT NGU

« Ménh dé

+ Ménh dé phu dinh

« Ménh dé kéo theo, ménh dé dao

« Ménh dé twong duong

. Bjéu kién cén, diéu kién du, diéu kién
can va du

» Céac ki hiéu: v, 3

Co6 bao nhiéu con vat
xuat hién trong hinh vé&?

L)

Cé 5 con vat xuét hién
trong hinh vé.

KIEN THU'C, Ki NANG

« Thiét 1ap va phat biéu ménh d& pha dinh,
ménh dé dao, ménh dé kéo theo, ménh dé
twong duong.

* Thiét 1ap va phat biéu cac ménh dé co chira
ki hiéu v, 3.

+ Xac dinh tinh dung sai clla mét ménh dé trong
nhirng trréng hop don gian.

Cé 6 con vat xuét hién
trong hinh v&.

Khoa



1. MENH BE, MENH DE CHUABIEN

a. Ménh dé
3 uo1. Trong cac cau & tinh huéng mé dau:
a) Cau nao dung?
b) Cau nao sai?
c) Cau nao khéng xac dinh dwgc tinh dung sai?
Nhirng cau néi ctia An va Khoa la nhirng khang dinh cé tinh ding hoac sai. Nguwdi ta goi méi

cau nhu vay la mét ménh dé |6gic (goi tat |a ménh dé). Nhirng cau khéng xac dinh duoc tinh
dung sai khéng phai 1a ménh dé.

M&i ménh dé phai hodc dung hodc sai.
Mot ménh dé khong thé vira dung vira sai.

Chu y. Nguéi ta thwdng sir dung cac chir céi P, Q, R.... @é biéu thi cac ménh dé.

» Vidu 1. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé? Cau nao khéng la ménh dé?

a) Phuong trinh 3x* - 5x + 2 =0 c6 nghiém nguyén; :
Nhirng cau nghi van, cau

b) 5<7-3; cam than, cau cau khién
¢) C6 bao nhiéu dau hiéu nhan biét hai tam giac déng dang? khéng phai la ménh de.
d) Pay la cach xtr |i khén ngoan!

G 1al Iy T

Vi phuong trinh 3x? —=5x +2 =0 c6 nghiém nguyén x = 1 nén céu a la dang. Cau b |
Do do, céu a va cau b la nhi(rng ménh dé.

a

sai.

Cau c la cau hdi; cau d la cau cam than, néu Ién y kién clia ngudi néi. Do o, khéng xac dinh
duogc tinh ding sai. Vay cac cau c va d khéng phai la ménh dé.

Chuiy. Nhitng ménh dé lién quan dén toan hoc (cac ménh dé & cau a va cau b trong Vi du 1)
dugc goi la ménh dé toan hoc.

3 Luyén tip 1. Thay dau “?" bang dau “v" vao 6 thich hop trong bang sau:

Cau Khoéng la ménh dé Ménh dé dung Ménh dé sai

13 1a s6 nguyén tb. ? ? ?

Téng d6 dai hai canh bat ki
clia mét tam giac nhoé hon ? ? ?
dd dai canh con lai.

Ban da lam bai tap chua? ? ? ?

Thei tiét hom nay that dep! ? ? ?




A1)

3 uo2. Quan séat bién bao trong hinh bén.

b. Ménh dé chira bién

Xét cau “n chia hét cho 2" (v&i n 1a sb tw nhién).

Ta chua khang dinh duoc tinh dung sai clia cau nay, do dé né chua phai la mét ménh dé.
Tuy nhién, néu thay n bang sé tw nhién cu thé thi cau nay cho ta mét ménh dé. Chang han:
« Véin=5tadugc ménh dé "5 chia hét cho 2". Pay la ménh dé sai.

« Voéi n=10ta dwoc ménh dé “10 chia hét cho 2". Bay la ménh dé dung.

Ta néi rang cau “n chia hét cho 2" [a mét ménh dé chira bién.

Xét cau “x > 5". Hay tim hai gia tri thwc cla x dé t cau da cho, ta nhan dugc mét
ménh dé dung va mét ménh dé sai.

2. MENH BE PHU BINH

Khoa noi: “Pay |a bién bao dudng danh
cho nguoi di bg™
An khéng déng v va&i v kién cla Khoa.

Hay phat biéu y kién cla An dudi dang
mot ménh dé.

Pé pht dinh m6t ménh dé P, nguoi ta thuweng thém (hodc bét) tir *khong” hodc “khéng phai”
vao trudc vi nglr clia ménh dé P. Ta ki hiéu ménh dé phu dinh cia ménh dé Pla P.

| Ménh d& Pvaménh d& P 1 hai phat biéu trai nguoc nhau. Néu P dung thi P sai, con néu |
| Psai thi P dung.

3 Vi du 2. Phat biéu ménh @& phl dinh ciia méi ménh dé sau:

P: “17 1a sé chinh phuong™;

Q: “Hinh hép chii nhat khéng phai la hinh lang tru dirng tlr giac”.

Giai

Ménh dé phu dinh cla P la P: *17 khéng phai la sé chinh phuong”.

Ménh dé phu dinh cia Q la Q: “Hinh hdép cht nhat la hinh lang tru ddng tr giac”.

3 Luyén tip 2. Phat biéu ménh dé phu dinh ciia méi ménh dé sau va xac dinh tinh dung sai clia

ménh dé phl dinh dé.
P: “2 022 chia hét cho 5"
Q: “Bét phwong trinh 2x + 1 > 0 cé nghiém”.

® vin dung. Cho ménh dé Q: “Chéau A la chau luc co dién tich I&n nhét trén thé gidi”. Phat biéu

ménh dé phu dinh Q va xac dinh tinh dung sai cla hai ménh dé Qva Q



3.MENH DE KEO THEO, MENH BE DAO

a. Ménh dé kéo theo . o _
st dung ruou bia khi tham gia

3 mo3. Cép tir quan hé nao sau day pht hop V6i Vitri  giag theng c6 thé bi xir phat
bi che khuat trong cau ghép & hinh bén? hanh chinh hoac x& li hinh s tuy
A.Néu ... thi ... theo mirc d6 vi pham.

B. Tuy ... nhung ...
) B
2 moa. Cho hai cau sau:

P: “Tam giac ABC la tam giac vuéng tai A”;
Q: “Tam giac ABC co6 AB® + AC* = BC™".
Hay phét biéu cau ghép co dang “Néu Pthi Q. A 2

 Ménh @& “Néu P thi Q" duoc goi la mot ménh a& kéo theo va ki hiéula P = Q. |

Chu y. Ménh @& P = Q chi sai khi P dung va Q sai. Do @6 ta chi can xét tinh dung sai clta
ménh dé P = Q khi P dung. Khi d6, néu Q dung thi P = Q dung, néu Q sai thi P = Q sai.

»Vvidu3. Cho tr gidc ABCD, xét hai cdu sau: B

P: “T& giac ABCD cé téng sé do hai goc ddi dién bang 180°"; A
Q: “ABCD |a ti giac ndi tiép duong tron”.

Phat biéu ménh dé& P = Q va cho biét tinh dung sai
clla ménh dé do. ™, ki

Gsi @200 METMAI TDI TUITE e '

P = Q: “Néu t&r giac ABCD c6 téng sb do hai goc ddi dién bang 180° thi ABCD la tir giac
ndi tiép duong tron”.

Ménh dé kéo theo nay la ménh dé dung.

Céc dinh li toéan hoc la nhirng ménh dé dung va thuéng c6 dang P = Q. Khi d6 ta néi:

' Pla gia thiét ctia dinh li, Q la két luan cla dinh li, hoéc

| “Pla diéu kién du dé c6 Q" hodc “Q la diéu kién can dé co P"

b. Ménh dé dao
Y Ho5. Xét hai cau sau:
P: “Phuong trinh bac hai ax® + bx + ¢ =0 ¢ hai nghiém phan biét";
Q: “Phuong trinh bac hai ax? + bx + ¢ = 0 cd biét thirc A=b>—-4ac>0".
a) Hay phat biéu ménh dé P= Q.
b) Hay phat biéu ménh dé Q = P.



[ Ménh @& @ = P duoc goi 1a ménh dé dao clia ménh @& P = Q. |

Nhan xét. Ménh dé dao clia mét ménh dé dung khéng nhét thiét 1a ddng.
¥ Vi du 4. Hay phat biéu ménh dé dao cia ménh dé: “Néu tam giac ABC la tam giac déu thi
tam giac ABC la tam giac can” va xac dinh tinh dung sai cila ménh dé dao nay.
Giai
Ménh dé dao la: “Néu tam giac ABC |a tam giac can thi tam giac ABC la tam giac déu”.
Ménh dé dao nay la sai.
3 Luyén tip 3. Cho cac ménh dé P: “a va b chia hét cho ¢”;
Q: “a + b chia hétcho ¢".

a) Hay phat biéu dinh li P= Q. Néu gia thiét, két luan ctia dinh li va phat biéu dinh |i nay dwdi
dang diéu kién can, diéu kién du.

b) Hay phat biéu ménh dé dao clia ménh dé P = Q rdi xac dinh tinh dung sai clla ménh dé
dao nay.

4.MENH DE TUONG DUONG

) W6, Hay xac dinh tinh dung sai clia ménh dé sau:
“M6t s tr nhién chia hét cho 5 néu sé d6 co chir sé tan cung bang 0 hodc 5 va nguoc lai”.

Ménh dé & HD6 cb thé phat biéu dudi dang: “Mét sé tur nhién chia hét cho 5 néu va chi néu sé
d6 cé chir sb tan cuing bang 0 hoac 5",

Ménh @é “P néu va chinéu Q" duoc goi la mét ménh dé tvong duong va ki hiéu la P < Q.

Nhan xét. Néu ca hai ménh dé P= Qva Q = P déu dung thi ménh dé twong duong P = Q
dung. Khi dé ta néi “P twong duong voi Q" hoac “P la diéu kién can va du dé co Q" hoac
“Pkhi va chi khi Q".
¥ Vi du 5. Cho hai ménh dé:

P: “Ttr giac ABCD la hinh vuéng"™;

Q: “Tu giac ABCD la hinh ch(r nhat c6 hai duéng chéo vuéng goc véi nhau”.
H&y phat biéu ménh dé twong dwong P < Q va xac dinh tinh dung sai cia ménh dé tuwong
dwong nay.
Giai
Ménh dé twong dwong P< Q: “Ttr giac ABCD la hinh vuéng khi va chi khi tr giac ABCD la
hinh chi nhéat cé hai dwéng chéo vudng goc véi nhau”. Ménh dé twong duong nay dung vi
ca hai ménh dé P= Q va Q = P déu dung.

3 Luyén tip 4. Phat biéu diéu kién can va du dé sé tu nhién n chia hét cho 2.



5.MENH BE CO CHUAKIHIEU VY, 3
« Cau “Moi s6 thuc déu c6 binh phurong khéng &m” la mét Ki hibu ¥ Sacid “wsi moi
ménh dé. Co thé viét ménh dé nay nhw sau: ki hiéu 3 doc 1a “tén tai”.

P."vx e R,x*>0".
« Cau “Co6 mét s6 hitu ti ma binh phwong ciia nd bang 2" la
mo6t ménh dé. Co thé viét ménh dé nay nhu sau:
Q:“IxeQ, x*=2"

\1
ﬂ Em hay xac dinh tinh dung sai clia hai ménh dé trén.

¥ Luyén tip 5. Phat biéu bang 16i ménh dé sau va cho biét ménh dé dé dung hay sai.
VxeR, x2+1<0.

Dudi day ta xét ménh dé phu dinh clia ménh dé cé chira ki hiéu v, 3.

Moi 5(:‘3 tw nhién nhan véi 1 Khéng dlng. Co mét sd tw nhién
déu bang chinh no. nhan voi 1 khéng bang chinh no.

— ol el —
I minmn

Bl N -

P RAWN =

Ménh dé “Cé mét sb tw nhién nhan voi 1 khéng bang chinh né” 1a phd dinh clia ménh dé
“Moi s6 t nhién nhan véi 1 déu bang chinh nd”.

Nhu vay ménh dé phu dinh cla P: “vne N, n-1=n"laménh dé P:*ane N, n-1=n".
JVvidue
Viét ménh @& phl dinh ciia ménh dé sau va xac dinh tinh dung sai clia no.
P."3x €R, X2 +1=0".
Giai ‘ ] ] ‘ )
Ménh dé P cé thé phat biéu la: “Tdn tai mét s6 thwe ma binh phuong clia né cdng véi 1 bang 0.

Phu dinh clia ménh dé P la: "Khéng t6n tai mét sé thurc ma binh phuong clia né céng voi 1
bang 0", ttre 1a: “Moi sb thure déu cé binh phwong cong véi 1 khac 0.

Ta co thé viét ménh dé phti dinh ctia P1a P : “vx € R, X2 +10". Ménh dé phl dinh nay dung.
P luyéntip 6

Trong tiét hoc mén Toan, Nam phat biéu: “Moi sé thue déu cé binh phwong khac 1.

Mai phat biéu: “Cé mét sé thuwc ma binh phuong clia né bang 1.

a) Hay cho biét ban nao phat biéu dung.

b) Dung ki hiéu v, 3 dé viét lai cac phat biéu cia Nam va Mai dudi dang ménh dé.

10



BAITAP

1.1. Trong cac céu sau, cau nao la ménh dé?
a) Trung Quédc 1a nudc ddng dan nhét thé gidi;
b) Ban hoc trwéng nao?
c) Khéng dugc lam viéc riéng trong gio hoc;
d) T6i sé sut hong tring xa ngang.

1.2. Xac dinh tinh dung sai cia méi ménh dé sau:

a) T.E>E'
3

b) Phuwong trinh 3x + 7 = 0 c6 nghiém;
c) Cé it nhat mét sé céng véi chinh né bang 0;
d) 2 022 Ia hop sé.

1.2, Cho hai cau sau:

)
)

P. “Tam giac ABC la tam giac vuong",

Q: “Tam giac ABC c6 mét goc bang téng hai goc con lai”.

Héay phat biéu ménh dé tvong duwong P < Q va xac dinh tinh dung sai ctia ménh dé nay.
1.4. Phat biéu ménh dé dao ctia méi ménh dé sau va xac dinh tinh dung sai clia chung.

P: “Néu sb tu nhién n c6 chir sd tan cung la 5 thi n chia hét cho 57;

Q: “Néu ttr giac ABCD la hinh chiz nhéat thi tr giac ABCD c6 hai duéng chéo bang nhau”.
1.5. V6i hai sb thwc a va b, xét cac ménh dé P “a” <b*’va Q: “0<a<b".

a) Hay phat biéu ménh dé P = Q.

b) Hay phéat biéu ménh dé dao cia ménh dé & cau a.

c) Xac dinh tinh dung sai cia méi ménh dé & cau a va cau b.
1.6. Xac dinh tinh dung sai clia ménh dé sau va tim ménh dé phl dinh ctia no.

Q: “3n € N, nchia hétchon+ 1",

1.7. Dung ki hiéu v, 3 dé viét cac ménh dé sau:

P: “Mai sb tu nhién déu c6 binh phuwong I&n hon hodc bang chinh né”;

Q: “Cé mét sb thuc cdng véi chinh nd bang 0",

Em c6 biét?

L6gic ménh dé |an dau tién duoc phat trién mot cach

cé hé théng baéi nha triét hoc Hy Lap Aristotle hon

2 300 nam trwée va duwoc thao luan boi nha toan hoc

ngu&i Anh George Boole vao nam 1854 trong cudn
sach “The Laws of Think".

Aristotle George Boole

1



TAP HOP VA CAC PHEP TOAN

TREN TAP HOP

THUAT NGU KIEN THU'C, Ki NANG
« Tap hop, tap con, tadp hop bang i * Nhan biét cac khai niém co ban vé tap hop.

nhau, tap rong « Thuc hién' cac phép toan trén tap hop va van dung
* Hop, giao, hiéu cua hai tap hop, giai moét so bai toan co ndi dung thue tién.

phan bu ciia mét tap con - Str dung bidu a5 Ven @& biéu din tap hop va cac
» Biéu dd Ven phép toan trén tap hop.

Cau lac bg Lich str c6 12 thanh vién (khéng c6 hai ban nao trung tén), td chire hai chuyén de
trén mot phan mém hop truc tuyén. Tén cac thanh vién tham gia méi chuyén dé duoc
hién thi trén man hinh (H.1.1).

Co bao nhiéu
thanh vien vang
mat trong ca hai

chuyeén dé nhi?

CHUYEN BE 1

eNam Q Ta °Khénh
&
{ Huong Q Binh
i i

CHUYEN BE 2

°Khanh ,@ Hién
O O
€ v
1

@

Hinh 1.1

Bai hoc nay sé giup em tra I&i cau hoi frén bang kién thirc co ban vé tap hop va cac phép
toan trén tap hop.

1. CACKHAI NIEM cO BAN VE TAPHOP

a. Tap hop

2 mo1. Trong tinh hudng trén, goi A |a tap hgp nhirng thanh vién tham gia Chuyén dé 1, B la
tap hop nhitng thanh vién tham gia Chuyén dé 2.

a) Nam co la mét phan tr cua tap hop A khong? Ngéan co la mét phan tlr cla tap hop
B khéng?

b) Hay mé ta cac tap hop A va B bang cach liét ké cac phan tr.

\\ =,
pi
y L



J 192, Cho tap hop:
C = {chau A; chau Au; chau Pai Dwong; chau M§; chau Nam Cuc; chau Phi}.
a) Hay chi ra tinh chét dac trwng cho cac phén tir cla tép hop C.
b) Tap hop Ccé bao nhiéu phan tr?

| C6 thé mé ta mét tap hop bang mét trong hai cach sau: a € S: phan t&r a thudce
, s S . tap hop S.
Cach 1. Liét ké cac pr?an i cua tap hop; ‘ 2 =5 SR Al
Céch 2. Chi ra tinh chat déc trung cho cac phan tir cta tap hop. | thuge tap hop S.

¥ Vidu 1. Cho D= {n e N| nla sé nguyén td, 5< n < 20}.
a) Viét tap hop D bang cach liét ké cac phan tlr. Tap hop D c6 bao nhiéu phan tir?

b) Dung ki hiéu e, ¢ @& viét cau tra 16i cho cau hai sau: Trong cac sb 5; 12; 17; 18, s6 nao
thuéc tép D, sé nao khéng thudc tap D?

Giai

a)D=1{7,11,13;, 17; 19}. Tap hop D c6 5 phén fer.

b)oe D;12¢D; 17 e D; 18 ¢ D.

Chuy. Sé phan tlr ctia tap hop S duoc ki hieu la n(S). Chang han, tap hop A trong HD1 cd sé
phan tir 1a 7, ta viét n(A) = 7.

Sé nao thudc tap nghiém clia Khéng cé sé nao vi phurong
phuwong trinh x* + 1 =07 trinh v6 nghiém!

= e

| Tap hop khéng chtra phén tlr nao duogc goi la tap r6ng, ki hiéu la @. _

Chéng han:
— Tap hop cac nghiém cua phwong trinh x2 + 1 = 0 la tap réng;
— Tap hgp nhirng nguoi song trén Mat Troi la tap rong.
3 Luyén tip 1. Gaoi S la tap nghiém clia phuong trinh
X2-24x +143=0.
Céc ménh dé sau dung hay sai?
a)13 e S; b) 11 ¢ S; c)n(S)= 2.

b. Tép hopcon

3 noz. Goi H la tap hop cac ban tham gia Chuyén dé 2 trong tinh huéng mé dau cé tén bét
dau bang chi H. Cac phan tr clia tap hop H cé |a phén tlr clia tap hop B trong HD1 khéng?
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| Néu moi phan ttr clia tap hop T déula phan ttr cllatap hop S | * Thaycho TS taconviét
thi ta noi T1a mét tap hop con (tap con) ctia S vaviétla Tc S S JitGoe 3= shUA 1)
(doc a T chira trong S hodc T la tap con clia S). * Kihi¢u T&S ge chl T
khong la tap con clia S.
Nhan xét
« Tir dinh nghta trén, T |a tap con cia S néu ménh dé sau dung:
VX, xe T=>xeS.

» Quy wac tap rong la tap con clia moi tép hop. ©
’ Nguoi ta thuéng minh hoa mét tap hop béng s

hinh phang dugc bao quanh béi mét duwdng Kin, goi Hinh 1.2
la biéu dé Ven (H.1.2).

Minh hoa T la mét tap con ctia S nhu Hinh 1.3.

3 Vidu2. Chotép hop S = {2; 3; 5}. Nhiing tép hop nao sau day
|a tap con clia S?

8; =37 S, ={0; 2}, S, {3 Sk Hinh 1.3
Giai

Cactap hop S, = {3}, S, = {3; 5} la nhiing tap con clta S (H.1.4).

CleolG)

c. Hai tap hop bang nhau

.. Son va Thu viét tap hop cac sé chinh phwong nhé hon 100 nhu sau:
Son: S={0; 1; 4; 9; 16; 25; 36; 49; 64, 81},

Thu: T= {n € N| nla sb chinh phwong; n < 100}.

Hoi ban nao viét dung?

 Hai tap hop S va T duoc goi la hai tap hop bang nhau néuméi | NéuScTvaTcs
phén t¢ cia T cling la phan tlr clia tap hop S va nguoc lai. S =T
Kihiéula S =T.

3 Vi du 3. Cho hai tap hop:
C={n e N |nlabdi chung cta 2 va 3; n < 30};
D={neN|nlabbicla6; n< 30}
Chung minh C = D.
14




Giai

Ta co: C={0; 6; 12; 18; 24},
D={0; 6; 12; 18; 24}.

vay C = D.

P Luyéntdp 2. Gia str C la tap hgp cac hinh binh hanh cé hai dwong chéo vuéng goc; D la tap
hop cac hinh vudng.

Céac ménh dé sau dung hay sai?
a)CcD, b) C> D, c)C=D.

2.CACTAPHOPSO

a. Mai quan hé giira cac tap hop so

o Tap hop céc s tw nhién N ={0; 1, 2; 3 4;...}.

o Tap hop céc sé nguyén Z.gdm céac sb tu nhién va cac sé nguyén am:

Z={.;-3,-2,-1,0;1; 2; 3;...}.

« Tap hop céc sé hiru tF @ gém cac sé viét dwoc dusi dang phan sé %, voia, beZ, b=0.
Sé hivu ti con dwoc biéu dién dwdi dang s6 thap phan hitu han hoéc vé han tuan hoan.

« Téap hop céc sé thure R gom cac s hiru ti va cac s6 vo ti. S6 v6 ti la cac sb thap phan
vé han khéng tuan hoan.

J nos. Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Moi s6 nguyén déu viét dwoc dwdi dang phan so;

b) Tap hop cac sb thuc chira tap hop cac sb hivu fi;

c) Tén tai mot s thuwe khong 1a sé hiru fi.

Méi quan hé gilra cac tap hop sb: NcZcQ c R.

3 Vi du 4. Hay xac dinh tinh dung sai clia cdc ménh dé sau: Hinh 1.5
2)3.274 € Q: b) <2 € R: c)% €z
Giai

a) 3,274 € Qla ménh dé dung.
b) ¥2 € R1a ménh dé dung.

) % € ZIa ménh dé sai.

% Luyén tdp 3. Cho tap hop C = {-4; 0; 1; 2}. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Cla tap con cua Z; b) Clatap con cla N; c) Clatap con cla R.

15



b. Cac tap con thuong ding cua R
JHup6.Chohaitaphop C={xeR|x=23}vaD={xeR | x> 3}.

Céc ménh dé sau dung hay sai?

a) C, Dla cac tap con cla R; b)vx,xe C=>x e D,

c)3 eCnhung 3 ¢ D, d)C=D.

f- mﬁ r -~ . ~
M6t s6 tap con thwéng dung clia tap sbé thuc R: Ki hiéu +eo: Boc la dwong vé cuc

(hoac duong vo cung).

« Khoang Ki hiéu —«: Poc la @am vé cuc

a, b) = {x € R | @ < X < D} wttitststh———Fesesesesrm (hoac am vé cung).
a b a, b goi la cac dau mut ctia doan,

(
: = >
(@ +0)= X ER|X> 8} mmmiih——> khoang hay nira khoang.
(
(

a

0, D)= (X ER[X< B} ———————— Jmmii

—o0] +on)

Y

0

o Doan

[@; b] = {X € R| @ < X < b} Hsssf—Ypeeseirtrm
a b

« Nira khoang

[a;b)={xell§|a5x<b}”#”mHW
(@; b] = {X ER | @ < X = D} rtsssrtstrrh———pesrtititre
[@;+0)={X ER | X = &} J-H:‘HH*H#f—br

(co b] = {X ER | X < b} - Booined
b

3 Vi du 5. Viét cac tap hop sau duGi dang cac khoang, doan, nira khoang trong R réi biéu dién
tréntrucsé: C={x eR|2=x=7); D={xeR|x<?2)

Giai
C=1[2;7] e e
2 7
D= (-=; 2) —W 1) x € [2; 5] a)2<x=5
3 ’ . - —— 2)x € (2 5] b)x=7

Luyén tap 4. Hay ghép mai dong ¢ cét bén trai :

Vi mét dong thich hop & cot bén phai. =) % ] ¥ 6] fmay
4)x € (7; 10) d)2<x<5

e)2<x<5

3.CACPHEP TOAN TREN TAP HOP

a. Giao cua haitap hop

» wo7. Viét tap hop X gdbm nhirng thanh vién tham gia ca hai chuyén dé 1 va 2 trong tinh hudng
mé dau.

Tap X co phaila tap con cua tap A khéng? Tap X co phaila tap con cua téap B khong? (A, B
la cac tap hop trong HD1).

16



ST

Tap hop gém cac phan tir thudc ca haitap hop Sva T
goila giaoclahaitaphop Sva T kihiéulaST.

SnT={x|xeSvaxeT}

)Ui du 6 Hinh 1.6
a)Chohaitap hop C= {4, 7; 27} va D= {2; 4, 9; 27; 36}. Hay xac dinh tap hgp C n D.
b) Cho hai tap hop E = [1; +o) va F = (-=; 3]. Hay xac dinh tap hop E ~ F.

Giai
a) Giao cla hai tap hgp Cva Dla C ~ D= {4; 27}.
b) Giao cua hai tap hop Eva Fla E ~ F=]1; 3].

[1; +o0) st > [1: +90) A (~o0; 3] = [1; 3]
1
(—o0; 3] . R e LU
3 1 A

¥ Luyén tip 5. Cho cac tap hop C =[1; 5], D = [-2; 3]. Hay xac dinh tap hgp C n D.

b. Hop cua haitap hop

3 wos. Tré lai tinh hudng mé dau, hay xéc dinh tap hop cac thanh vién tham gia Chuyén dé 1
hoac Chuyén de 2.

SuT

Tap hop gém cac phan tir thuéc tap hop S hodc thuéc1
tap hop T goila hop clia haitap hop Sva T, ki hiéula S U T. “

SuT={]|xeShoacx e T}.

L — T

Hinh 1.7
Pviduz

a) Cho haitap hop: C={2;3; 4, 7} va D= {-1; 2, 3, 4, 6}.

Hay xac dinh tap hop Cu D.
b) Cho hai tap hop E = (-1, 2] va F = [0; 3]. Hay xac dinh

tap hop E UF.
Giai o b
a) Hop clia haitap hop CvaDlaCuD={-1;2;3; 4;6; 7}. Hinh 1.8

b) Hop clia hai tap hop Eva Fla EuUF =(-1, 3].
J vidus. Trcj)’ lai c&u hai trong tinh huéng mé dau. Goi A la tap hop phtrng thanh vién tham gia
Chuyén dé 1, B la tap hop nhirng thanh vién tham gia Chuyén dé 2.
Ta co: Au B = {Nam; Hwong; Chi; Tu; Binh; Ngan; Khanh; Han; Hién: Lam}.
Tap Au B c6 10 phan t, tie 1a ¢ 10 thanh vién tham gia mét hodc hai chuyén dé.
Sé thanh vién véng mét trong ca hai chuyén dé la: 12 - 10 = 2 (thanh vién).

P Luyén tip 6. Hay biéu dién tap hop Au B bang biéu db Ven, voi A, B dwoc cho trong HD1.
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c. Hiéu cua hai tép hop
D w09, Trd lai tinh huéng mdé dau, hay xac dinh tap hop cac thanh vién chi tham gia Chuyén dé 1
ma khéng tham gia Chuyén dé 2.
£\7

« Hiéu cua hai tap hop Sva T |aﬂ’
tap hop gém cac phan tir thudc
S hhung khéng thudc T, ki hiéu
lasS\T.
S\T={x|xeSvaxe¢T} Hinh 1.9

« Néu T c Sthi S\ Tduoc goila
phéan bu cha T trong S, ki hiéu
la C,T.

. »

Chiy. C,S = @.

Hinh 1.10

'} Vidu 9. Cho cac tap hop: D= {-2; 3; 5; 6}, E = {x | x la sb nguyén 16 nhé hon 10};
X = {x | x la s6 nguyén dwong nho hon 10}.
a)TimD\EvaE\D.
b) E c6 la tap con clia X khéng? Hay tim phan bu clia E trong X (néu co).
Giai
a) Tacé: E={2; 3,5, 7}.
Do d6, D\E ={-2;6}, E\D= {2; 7}.
b) Taco: X={1;2;3; 4;5; 6;7; 8, 9. Vay E la tap con cua X.
Phan bl cta E trong X 1a X\ E = C.E={1,4,6; 8, 9}.

3 Luyén tip 7. Tim phén bu cla cac tap hop sau trong R:
a) (~o; =2); b) [-5; +).

'3 van dung. Lép 10A c6 24 ban tham gia thi dau bong da va céu 16ng, trong d6 cé 16 ban thi
dau bong da va 11 ban thi dau céu 16ng. Gia str cac tran bong da va cau 16ng khong té chirc
ddng thai. Hoi co bao nhiéu ban I6p 10A tham gia thi dau ca béng da va cau 1éng?

Goi y. Goi x 1a s6 ban tham gia thi dau ca béng da va céu léng.

Boéng da

Cau léng Ta co: n(AuwB)=n(A)+n(B)-n(AnB).
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BAITAP
1.8. Goi X |a tap hop cac quéc gia tiep giap voi Viét Nam. Hay liét ké cac phan ti cla
tap hop X'va biéu dién tép X' bang biéu dé Ven.
1.9. Ki hiéu E |a tap hop cac qubc gia tai khu vieec Béng Nam A.
a) Néu it nhat hai phan tlr thuéc tap hop E.
b) Néu it nhat hai phan t& khéng thudc tap hop E.
c) Liét ké cac phan tlr thudc tap hop E. Tap hop E cé bao nhiéu phan tir?

1.10. Hay viét tap hop sau bang cach néu tinh chét dac trung cho cac phan tlr cla
tap hop:

A={0; 4, 8, 12; 16}.
11. Trong céac tap hop sau, tap nao la tap réng?
A={xeR|x*-6=0}; B={xeZ|x*-6=0}.

1.12. Cho X = {a; b}. Cac cach viét sau dung hay sai? Giai thich két luan dua ra.
a)ac X, b){a} c X; C) D eX
13.ChoA={2,5},B=1{5;x},C={2;y}. Timxvay G A=B=_C.

1.14. ChoA={x e Z| x< 4}; B={x € Z| (bx — 3x3)(x*+ 2x - 3) = 0}.
a) Liét ké cac phan tir clia hai tap hop A va B.

b) Hay xac dinh cactép hop A nB, AuBva A\B.
15. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién chung trén truc sb.
a) (-4, 111 [0; 3); b) (0; 21w (-3 1];

¢) (=2 1N (1 +oo); d) R\ (-x; 3].

16. Pé phuc vu cho mét hdi nghi quéc té, ban t6 chirc huy dong 35 ngudi phién dich
tiéng Anh, 30 nguai phién dich tiéng Phéap, trong dé cd 16 ngudi phién dich dwoc ca tiéng
Anh va tiéng Phap. Hay tra 16 cac cau hdi sau:

a) Ban tb chirc da huy déng bao nhiéu nguwrdi phién dich cho héi nghj d6?
b) C6 bao nhiéu ngui chi phién dich dugc tiéng Anh?

c) Cé bao nhiéu nguwdi chi phién dich dwoc tiéng Phap?
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BAI TAP CUOI CHUONG |

A-TRAC NGHIEM

1.17. Cau nao sau day khéng la ménh dé?
A. Tam giac déu la tam giac c6 ba canh bang nhau.
B. 3<«1.
C.4-5=1,
D. Ban hoc gioi qual
1.18. Cho dinh li: “Néu hai tam giac bang nhau thi dién tich cla chung bang nhau”.
Ménh dé nao sau day la dung?
A. Hai tam giac bang nhau la diéu kién can dé dién tich clia ching bang nhau.
E. Hai tam giac bang nhau la diéu kién can va du dé chuang cé dién tich bang nhau.
C. Hai tam giac c6 dién tich bang nhau la diéu kién di dé ching bang nhau.
D. Hai tam giac bang nhau la diéu kién du dé dién tich cta chung bang nhau.
1.19. Ménh dé nao sau day la duang?
AVXeR x2>1=X>-1. B.VXeR, x’>1=x>1.
C.VXeR, x>-12x*>1. D.vXxeR, x >1=x* >1.
1.20. Chotap hgp A={a; b; c}. Tép A co tat ca bao nhiéu tap con?
A 4. B. 6. C.8 D. 10.

1.21. Cho céc tap hop A, B duwoc minh hoa bang biéu dé
Ven nhu hinh bén. Phan t6 mau xam trong hinh la biéu
dién cla tép hop nao sau day?

A . AnB. B. A\B.
C. AuB. D. B\ A
B - TU' LUAN

1.22. Biéu dién cac tap hop sau bang biéu dd Ven:
a)A={0; 1, 2; 3}, b) B = {Lan; Hué; Trang}.
1.23. Phén khéng bi gach trén truc sé duéi day biéu dién tap hop sd nao?

e
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1.24.Cho A={xeN|x<7};B={1,23; 6 7; 8}. Xac dinh cac tap hop sau:
AuB AnB: A\B.

1.25. Cho hai tap hop A=[-2; 3] va B =(1; +0). Xac dinh céac tap hop sau:
AnB;B\AvaC,B.

1.26. Xac dinh céac tap hop sau va biéu dién chung trén truc sb.

a) (o0} 1) N (0; +0); b) (4; 7]u (-1 5); c) (4 7]\ (-3; 5].

1.27. M6t cude khao sat vé khach du lich tham vinh Ha Long cho théy trong 1 410 khach dulich
duoc phdng van c6 789 khach du lich dén tham déng Thién Cung, 690 khach du lich dén
dao Titop. Toan bd khach dugc phdéng van da dén it nhat mét frong hai dia diém trén.
Hdi cé bao nhiéu khach du lich vira dén tham déng Thién Cung vira dén tham dao Titop
¢ vinh Ha Long?

~8 Em co biét? e

Péao Titop ndm trong vinh Ha Long, thuéc thanh phd Ha Long, finh Quang Ninh, cach
cang tau du lich B&i Chay khoang 7 — 8 km vé phia déng nam. Du¢i chan dao la mét bai
tam c6 hinh vang trang 6m tron lay chan dao, béi cat tuy nhd nhung rat thoang dang va
yén tinh, bén mua nwdc sach va trong xanh. Ngay 22-11-1962, Cha tich H& Chi Minh
cung nha du hanh vl tru ngudi Lién X6 G.Titop 1&n tham dao. Dé ghi dau ki niém
chuyén di do, Chu tich H& Chi Minh da dat tén cho dao la dao Titop.

(Theo tuoitre.vn)

Dao Titop, vinh Ha Long
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CHUONG I

BAT PHUGNG TRINH VA
HE BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAI AN

Sﬁc;bﬁt.phurrng trinh bac nhat hai &n va hé bat phuong trinh
bac nhat hai &n xuat hién trong nhiéu bai toan kinh té, nhu la
nhing rang budc trong cac bai toan san xuét, bai toan phan phéi
hang hod,... Chuwong nay cung cap cach biéu dién mién nghiém
clia cac bat phuong trinh va hé bét phwong trinh bac nhét hai
an trén mat phang toa do.

BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAl AN

THUAT NGU KIEN THU'C, KINANG

» Bét phuong trinh bac nhat hai an  { - Nhan biét bt phuong trinh bac nhét hai &n.

. Mjén nghiérp ;Cfla bat phuong trinh { . Bi&t bidu di&n mién nghiém cua bét phwong trinh
bac nhat hai an bac nhét hai 4n trén mat phang toa do.

- Van dung kién thirc v& bét phwong trinh bac nhét
hai 4n vao giai quyét bai toan thuc tién.

Nhan ngay Quéc té Thiéu nhi 1-6, mét rap chiéu phim phuc vu
cac khan gia mét bo phim hoat hinh. Vé dwgc ban ra co hai loai:
Loai 1 (danh cho tré tir 6-13 tudi): 50 000 ddng/vé;

Loai 2 (danh cho ngudi trén 13 tudi): 100 000 déngivé.

Nguoi ta tinh toan rng, d& khéng phai bu 16 thi s6 tién vé thu E
dugc & rap chiéu phim nay phai dat téi thiéu 20 triéu déng.

Hoi sb lwong vé ban duoc trong nhi*ng trieéng hop nao thi rap chiéu phim phai bu 16?

1.BATPHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

J ue1.Trong tinh huéng mé dau, goi x 1a s6 vé loai 1 ban dugc va y 1a sb vé loai 2 ban duoc.
Viét biéu thirc tinh sé tién ban vé thu dwgc (don vi nghin ddng) & rap chiéu phim détheo x va y.

a) Cac sb nguyén khéng 8m x va y phai thoa man diéu kién gi dé sé tién ban vé thu duoc
dat tdi thiéu 20 triéu déng?

b) Néu sb tién ban vé thu dugc nhé hon 20 triéu déng thi x va y thoa mén diéu kién gi?




Mai hé thirc lién hé gitra x va y thu dugc trong HD1a va HD1b dugc goi la mét bat phuong
trinh bac nhét hai an.

[ Bat phuwong trinh bac nhat hai an x, y c6 dang téng quét la:
ax+by<c(ax+by=>c, ax+by<c, ax+by >c)
| trong d6 a, b, ¢ la nhitng s0 thirc da cho, a va bkhong dong théi bang 0, x va y la cac an so. |

¥ Vidu1. Bat phuong trinh nao sau day la bat phuong trinh bac nhat hai an?
203k 1 20 3% 1.
Giai
B4t phuong trinh 2x + 3y < 1 la bat phuong trinh bac nhét hai an.
Bat phuwong trinh 2x2 + 3y < 1 khéng phai 1a bat phwong trinh bac nhat hai &n vi chira x2
2.Capsé (x; y) = (100 100) thoa man bét phu’o’ng trinh bac nhét hai &n nao trong hai béat

' phucng trinh thu dwoc & HD17? Tir d6 cho biét rap chiéu phim cé phai bu 16 hay khéng néu
ban duoc 100 vé loai 1 va 100 vé loai 2.

Tra & cau hdi tvong tu véi cap sé (x; y) = (150; 150).

-~

Cap s6 (x,; ¥, ) duoc goi lamét nghiém clia bat phurong trinh bac nhéat hai an ax + by <c |
| néu bét dang thirc ax, + by, <c dung.

J Vi du2. Cho bat phirong trinh bac nhat hai &n x + 2y > 5. C&p s6 nao sau day la mét nghiém
cua bat phuong trinh bac nhat hai an trén?
a) (x; y)=(3; 4), b) (x; y) = (0; -1).
Giai
a) Vi3 +2-4=11>5nén cap sb (3; 4) la mot nghiém clia bat phuong trinh d cho.
b) Vio+2-(-1)=-2 < 5nén cap sb (0; - 1) khéng phai la mét nghiém ctia bét phuong trinh
da cho.
¥ Luyén tip 1. Cho bét phuong trinh bac nhét hai an x + 2y = 0.
a) Hay chi ra it nhat hai nghiém cta bat phuong trinh trén.
b) Véi y = 0, co bao nhiéu gia trj ca x thoa man bat phwong trinh d& cho?
Nhéan xét. Bat phuong trinh bac nhat hai @n luén cé vo sé nghiém.

2.BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA BAT PHUONG TRINH BAC NHAT
HAI AN TREN MATPHANG TOA PO

3 uoz. Cho dudng thdng d: 2x — y = 4 trén mat phang toa dé
Oxy (H.2.1). Buong thdng nay chia mat phang thanh hai

nlra mé&t phang.

a) Cac diém O(0; 0), A(-1; 3) va B(-2; —=2) c6 thuéc cling
mét nlra mé&t phéng bé la dwdng thang d khéng?
Tinh gia trj cla biéu thirc 2x — y tai cac diém do va
so sanh vai 4.

b) Tra |&i cau héi twong tu nhu céu a véi cac diém C(3; 1),

D(4; -1).
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Trong mat phang toa dd Oxy, tap hop céac diém cé toa dé la nghiém clia bét phu’o'ngg
trinh ax + by < ¢ dugc goi la mién nghiém ctia bat phuwong trinh dé.

+ Nguoi ta chirng minh duoc rang duong. thang d cé phuong trinh ax + by = ¢ chia mét
phang toa d Oxy thanh hai nira mat phang bo d.

— M6t nira mat phéng (khéng ké bé d) gébm céac diém cb toa dé (x; y) thoad man
ax+by > c;

— Nlra mat phang con lai (khéng ké be d) gdm céc diém co toa dé (x; y) thoa mén
ax+by <c.

B& d gém cac diém c6 toa d6 (x; y) thod man ax + by = c.

3 Vi du 3. Biéu dién mién nghiém clta bat phuong trinh x + y =100 trén mat phang toa dd.
Giai (H.2.2)
Ta biéu dién mién nghiém cla bat phuong trinh bac nhat
hai an x + y =100 nhw sau:
Bude 1. V& dudng thdng d x + y = 100 trén mat phing
toa d6 Oxy.
Buoe 2. Lay mét diém bat ki khéng thudc d trén mat phang
réi thay vao biéu thirc x + y. Chang han, lay 0(0;0), ta cé:
0+ 0 < 100.
Do d6 mién nghiém clia bat phuong trinh d& cho la nira mat
phang b& d khéng chira goc toa do (mién khong bi gach). Hinh 2.2

" Cach bidu di&n mién nghiém clia bt phuong trinh bac nhét hai an |+ Néuc#0, ta thuong
ax+by <c. chon ,MU chinh |2 gbc
« V& dwong thang d: ax + by = ¢ trén méat phang toa dé Oxy. to? 49 ‘

z oy g . . . * Néuc=0, tathuong
- Lay mét diem M, (x,;y,) khéng thuéce d. chon M, cb toa db
» Tinh ax, + by, va so sanh vai c. (1; 0) hoac (O; 1).
« Néuax,+ by, < cthinlramétphang b d chira M, 1a mién nghiém
clia bat phuong trinh. Néu ax, + by, >¢ thi ntra méat phang
b& dkhéng chira M, la mién nghiém cla béat phuwrong trinh.

3 vidua. Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh 5x — 7y <0 trén mat phang toa dé.
Giai (H.2.3)
Bude 1. V& dwdng thang d: 5x — 7y = 0 trén mat phang toa
dé Oxy.
Budc 2. Lay diém M, (0; 1) khéng thudc d va thay x = 0,
y = 1vao biéu thtrc 5x -7y tadugc:5.0-7-1=-7<0.
Do d6 mién nghiém cla bt phuong trinh 1a nira mat
phang bé d chira diém M, (mién khdng bi gach).
Chii y. Mién nghiém cla bat phuong trinh ax+ by <c 1a
mién nghiém cua béat phuong trinh ax + by < c b6 di duong
thang ax + by = ¢ va bieu dién dudng thang bang nét dut. Hinh 2.3

¥ Luyén tip 2. Biéu dién mién nghiém cla bét phuwong trinh 2x + y < 200 trén mat phang toa do.
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) Vi du 5. Giai bai toan & tinh huéng mé dau.
Giai

Goi x la sé lwvgng vé loai 1 ban duwoc (x € N) va y la sb lwong vé loai 2 ban dugc (y € N)
thi s6 tién ban vé thu dwoc la 50x + 100y (nghin déng). Ngu oi ta sé phai bu 16 trong truéng
hop sé tién ban vé nhd hon 20 triéu dbng, tirc [a: 50x + 100y < 20 000 hay x + 2y < 400.

Nhuw vay, viéc giai quyét bai toan mé& dau dan dén viéc di tim mién nghiém cla béat phuong

trinh x + 2y < 400.

Mién nghiém clia bat phuong trinh béac nhat hai an nay
duoc xac dinh nhu sau:

« V& dudng thang d: x + 2y = 400.

+ Talay gbctoa dé O(0; 0) va tinh 0+ 2- 0 = 0 < 400.
Do d6, mién nghiém cla bat phuong frinh 1a nira mat
phang bo d chira gbc toa d6 khong ké duong thang d
(H.2.4)

Vay, néu ban duwoc sé vé loai 11a x va s vé loai 21a y
ma diém (x; y) ndm trong mién tam giac OAB khéng ké
canh AB thi rap chiéu phim sé phai bu 18.

V1
4 % -~
?L‘?J/ 1:‘:\. 2 4
s -

1004------ B - 4
: i \.B [
0 200 400X

Hinh 2.4

Mién tam giac gém cac diém
bén trong va cac diém trén ba
canh cua tam giac.

Néu diém (x; y) nam trén doan thang AB thi rap chiéu phim hoa vén.

Nhan xét

« Né&u ban duoc 150 vé loai 1 va 150 vé loai 2 thi rap chiéu phim co lai.
« Néu ban dugc 200 vé loai 1va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim hoa vén.

« Néu ban duoc 100 vé loai 1va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim phai bu 8.

3 vin dung. M6t cong ty vién théng tinh phi 1 nghin déng méi phat goi néi mang va 2 nghin
ddng méi phut goi ngoai mang. Em cé thé str dung bao nhiéu phut goi néi mang va bao nhiéu
phut goi ngoai mang trong maét thang néu em mudn sb tién phai tra it hon 200 nghin déng?

BAITAP

2.1. Bt phuong trinh nao sau day la bat phwong trinh bac nhét hai an?

a) 2x+ 3y > 6; b) 22x+y <0;

c) 2x* -y >1.

2.2. Biéu dién mién nghiém cla mdi bat phwong trinh sau trén mét phang toa dé:

a) 3x + 2y > 300;

b) 7x + 20y <O.

2.2. Ong An mubn thué mat chiéc 6 16 (c6 lai xe) trong mét tuan. Gia thué xe dugc cho nhuw

bang sau:
Phi c§ dinh Phi til:lh theo quépg duong di
(nghin déng/ngay) | chuyén (nghin déng/kilémé&t)
Tu thir Hai dén tha Sau 900 8
Thir Bay va Chu nhat 1500 10

a) Goi x va y lan luot [a s kilémét éng An di trong cac ngay tir thir Hai dén ther Sau va
trong hai ngay cudi tuan. Viét bat phuong trinh biéu thi méi lién hé gilra x va y sao cho

téng sb tién 6ng An phai tra khéng qua 14 triéu déng.

b) Biéu dién mién nghiém cla bét phwong trinh & cau a trén mét phang toa do.
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HE BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAI AN

THUAT NGU KIEN THU'C, Ki NANG

- Hé bét phwong trinh
bac nhét hai an

« Mién nghiém cta hé
bat phuong trinh bac
nhét hai 4n

« Nhan biét hé bat phuong trinh bac nhét hai an.

« Biét biéu dién mién nghiém cta hé bat phwong trinh bac nhéat

hai 4n trén mat phing toa do.

« Van dung kién thirc hé bat phwong trinh bac nhat hai an vao

gidi quyét bai toan thuec tién.

Trong nam nay, mét ctra hang dién lanh dy dinh kinh doanh hai loai may diéu hoa: diéu hoa
hai chiéu va diéu hoa mét chiéu véi sb vén ban dau khéng vurot qua 1,2 ti @éng.

Diéu hoa hai chiéu Diéu hoa mét chiéu

Gia mua vao

20 triéu déng/1 may | 10 triéu déng/1 may

Loi nhuan du kién

3,5 triéu déng/1 may | 2 triéu déng/1 may

Ctlra hang wéc tinh rang téng

nhu cau cla thi tredng sé khéng vuot qua 100 may ca hai loai.

Néu la chi clra hang thi em can dau tw kinh doanh méi loai bao nhiéu may dé lgi nhuan thu

duoc la Ion nhéat?

1.HE BAT PHU'ONG TRINH BAC NHAT HAI AN

3 uo1. Trong tinh huéng mé dau, goi x va y lan lugt 1a sé méay diéu hoa loai hai chiéu va
mét chiéu ma clra hang céan nhap. Tinh sé tién vén ma clra hang phai bo ra @& nhép hai loai

may diéu hoa theo x va y.

a) Do nhu céu cua thj trwdng khéng qua 100 may nén x va y can thoa man diéu kién gi?
b) Vi sé vén ma chl clra hang ¢é thé dau tu khéng vuot qua 1,2 ti dng nén x va y phai

thoa méan diéu kién gi?

c) Tinh sé tién 1ai ma clra hang du kién thu duoc theo x va y.

Nhw vay, x va y trong HD1 phai thod mé&n mét sé bat phuong trinh bac nhét hai an.

« Hé bat phwong trinh bac nhéat hai @n la mét hé gébm hai hay nhiéu bat phuong trinh

bac nhét hai an.
« Cép sb (x,; y,) 1a nghiém

ctia mét hé bat phwong trinh bac nhéat hai an khi (x; y,) déng

théi la nghiém clia tat ca cac bat phwong trinh trong hé dé.




x>0
3 Vi du 1. Cho hé bat phuong trinh {y >0
x+y <1580.

a) Hé trén co phai la mét hé bat phuong trinh bac nhét hai &n khéng?

b) Kiém tra xem cap sd (x; y) = (0; 0) cd phai la mét nghiém cla hé bat phwong trinh trén khéng.

Giai

a) Hé bat phuong trinh da cho la mét hé bat phwong trinh bac nhat hai én x va y.

b) Cap sb (x; y) = (0; 0) thoa mén ca ba bét phuwong trinh clia hé nén noé la mét nghiém cua

hé bat phwong trinh bac nhat hai &n da cho.

3 Luyén tdp 1. Trong tinh huéng md dau, goi x va y 1an luot la sé may diéu hoa loai hai chiéu
va mét chiéu ma clra hang can nhap. Tir HD1, viét hé bt phuong trinh hai &n x, y va chira

mét nghiém cua hé nay.

2. BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA HE BAT PHUONG TRiNH BAC NHAT

HAI AN TREN MAT PHANG TOA PO

J uo2. Cho dwong thdng d: x + y = 150 trén mat phang toa do
Oxy. Pudng thang nay cét hai truc toa d6 Ox va Oy tai hai
diém A va B.

a) Xac dinh cac mién nghiém D,, D,, D, clia cac bat phuong
trinh twong tng x=0; y=0va x + y < 150.

b) Mién tam giac OAB (H.2.5) cé phai |& giao clia cac mién
D,, D, va D, hay khéng?

c) Lay mot diém trong tam giac OAB (chéng han diém (1; 2))
ho&c mét diém trén canh nao do clia tam giac OAB (chang
han diém (1; 149)) va kiém tra xem toa d6 clia cac diém doé
co6 phaila nghiém cla hé bat phuong trinh sau hay khéng:

x>0

y >0
x+y <150.

Phuong trinh ctia truc Oxla
¥y = 0 va phuong trinh cla
truc Oyla x= 0.

-~

8

« Trong mét phang toa d6, tap hop céc diém cé toa d6 1a nghiém clia hé bat phuong trinh |
bac nhat hai an la mién nghiém ctia hé bat phuong trinh @6.
« Mién nghiém cua hé la giao cac mién nghiém clia cac bat phwong trinh trong hé.

3 Vi du 2. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phuong trinh sau trén méat phang toa do:

7x+4y <2400
x+y <100
e
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Giai (H.2.6)

Bude 1. Xac dinh mién nghiém D, clia bat phuwong trinh 7x + 4y <2 400 va gach b mién
con lai.
« V& duéng thang d: 7x + 4y =2 400.
«Vi7-0+4-0=0<2 400 nén toa dé diém O(0; 0) thoa man bat phuong trinh
7x + 4y <2 400.

Do d6, mién nghiém D, clia bat phwong trinh 7 x + 4y <2 400 d \<A

la nlra mét phang b& d chira géc toa dé O. b N oo
Bude 2. Tuong tw, mién nghiém D, clia béat phuong trinh

X + y <100 la nlra mat phang bé d' chira gbce toa dé O.

Bude 3. Twong tu, mién nghiém D, clia bt phuong trinh x =0 100

la nira méat phang be Oy chiva diém (1; 0). B
Khi @6, mién khéng bi gach chinh la giao cac mién nghiém

clia cac bat phuwong trinh trong hé. Vay mién nghiém ctia hé

la mién khéng bi gach trong Hinh 2.6.

Hinh 2.6

| Cach xac dinh mién nghiém ctia mét hé bat phwong trinh bac nhét hai an:
- Trén cung mét mat phang toa dg, xac dinh mién nghiém ctia méi bat phuong trinh bac
nhat hai an trong hé va gach bé mién con lai.
| » Mién khéng bi gach Ia mién nghiém clia hé bat phwong trinh @4 cho.

x=0

Chiy. Néu trong HD2, hé duoc thay bdi { y >0 thi mién nghiém sé la mién tam giac
X+y<150

OAB bé di canh AB.

3 Luyén tip 2. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh béac nhat hai an sau trén

x=0

y>0

x+y <100
2x +y <120.

mat phang toa do:

3.U’NG DUNG CUAHE BAT PHU'ONG TRINH BAC NHATHAI AN

02, Xét biéu thire F(x; y) = 2x + 3y véi (x; y) thude mién tam giac OAB & HP2. Toa dd ba

~ dinh 1a O(0; 0), A(150; 0) va B(0; 150) (H.2.5).
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a) Tinh gia tri cUa biéu thirc F(x; y) tai méi dinh O, A va B.

b) Néu nhan xét vé dau clia hoanh dé x va tung dé y cta diém (x; y) nam trong mién
tam giac OAB. Tir d6 suy ra gia tri nho nhat clia F(x; y) trén mién tam giac OAB.
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c) Néu nhan xét vé tng x + y cla diém (x; y) nam trong mién tam giac OAB. Tl dd

suy ra gia tri I6n nhat cha F(x; y) trén mién tam giac OAB.

Nhan xét. Tdng quat, nguoi ta chiing minh dugc rang gia tri Ién nhat (hay nhoé nhét) clia
biéu thirc F(x; y) = ax + by, v&i (x; y) la toa d6 cac diém thudc mién da giac AA,...A , tuc la
cac diém nam bén trong hay nam trén cac canh cla da giac, dat dwoc tai mét trong cac dinh

clia da giac do.
$ Vi du 2. Giai bai toan & tinh huéng mé dau.
Giai

Gia slr clra hang can nhap s may diéu hoa hai chiéu la x va sé may diéu hoa mét chiéu

lay. Khidétaco x=0,y=0.

Vi nhu cau cla thi truéng khéng qua 100 may nén x + y <100.

Sé tién dé nhap hai loai may diéu hoa voi sb lwgng nhu trén la: 20x + 10y (triéu dong).

S tién t6i da dé dau tw cho hai loai may la 1,2 fi @ng, nén ta co6 20x +10y <1200 hay

2x+y <120.

Tuw do ’Ea thu ’duc_rc hé bat phuong frinh
bac nhat hai an sau:

x>0

y=0

x+y <100

2x+y <120.
Loi nhuan thu dugc khi ban x may diéu

hoa hai chiéu va y may diéu hoa mot
chiéula F(x;y)=35x+2y.

Ta can tim gia tri I&n nhat clia F(x; y) khi
(x; y) thoa man hé bat phwong trinh trén. : : O

c L

(]

Bude 1. Xac dinh mién nghiém cla hé bat phuong trinh trén.
Mién nghiém la mién tir giac OABC véi toa dd cac dinh

0(0;0), A(0;100), B(20;80) va C(60;0) (H.2.7).

Bude 2. Tinh gia tri ctia biéu thirc F tai cac dinh cla t giac nay:
F(0;0)=0, F(0;100) =200, F(20;80) =230, F(60;0) = 210.
Bude 3. So sanh céac gia tri thu dwgc clia F & Budc 2, ta duroc

gia tri 16n nhét c&n tim la F (20;80) = 230.

Vay clra hang can dau tu kinh doanh 20 may diéu hoa hai
chiéu va 80 may diéu hoa mét chiéu dé loi nhuan thu duoc la

|&n nhat.

t t —
20 6[\ 10& ..

Hinh 2.7

Gia trj lon nhét (hodc nhé
nhat) cia Ax; y) dat tai
mot trong cac dinh cla tur
giac OABC.

29



3 Vin dung. M6t clra hang c6 ké hoach nhap vé hai loai may tinh A va B, gia méi chiéclan luotla
10 triéu déng va 20 triéu ddng voi s6 von ban dau khong vuot qua 4 ti déng. Loai may A
mang lai lgi nhuan 2,5 triéu déng cho méi may ban duoc va loai may B mang lai Igi nhuén
la 4 triéu déng cho m&i may ban dugc. Clra hang wéc tinh réng téng nhu cau hang thang
sé khéng vuot quéa 250 may. Gia slr trong mét thang clra hang can nhéap sé may tinh loai A
la x va s6 may tinh loai B 1a y.

a) Viét cac bat phuwong trinh biéu thj cac diéu kién cla bai toan thanh mét hé bat phuong
trinh réi xac dinh mién nghiém cta hé do.

b) Goi F (triéu ddng) la loi nhuén ma cira hang thu duoc trong thang @6 khi ban x may tinh
loai A va y may tinh loai B. Hay biéu dién Ftheo x va y.

c) Tim sb lwong may tinh méi loai clra hang can nhap vé trong thang dé dé loi nhuan thu
duoc la Ién nhét.

BAITAP
2.4. Hé bat phwong trinh nao sau day la hé bat phwong trinh bac nhéat hai an?
2 : E 2
& x<0 b x+y“<0 c) x+y+z<0 q 22x+y<:3
y =0; y—-x>1% y <0 4" x+3y <1.
Biéu dién mién nghiém clia méi hé bat phwong trinh sau trén mat phang toa do:
y=x<=1 [x >0 x20
a) x>0 b)-ng C) X+y>5
y <0; 2x+y<4; x=y<0.

2.6. Mét gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipid trong thirc &n méi ngay.
MGi kilbgam thit bo chira 800 don vi protein va 200 don vi lipid. M&i kilégam thit lon chira
600 don vi protein va 400 don vi lipid. Biét rang gia dinh nay chi mua nhiéu nhat 1a 1,6 kg
thit bo va 1,1 kg thit lon; gia 1 kg thit bo la 250 nghin déng; gia 1 kg thit Ion la 160 nghin
déng. Gia str gia dinh d6 mua x kilégam thit bo va y kilégam thit lon.

a) Viét cac bat phwong trinh biéu thj cac diéu kién cla bai toan thanh mét hé bat phuong
trinh réi xac dinh mién nghiém cla hé do.

b) Goi F (nghin ddng) la sbé tién phai tra cho x kilégam thit bo va y kildgam thit lon. Hay
biéu dién F theo x va y.

c) Tim s6 kilégam thit méi loai ma gia dinh d can mua dé chi phi la it nhat.
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BAI TAP cUGI CHUONG II

A-TRACNGHIEM

2.7. Bét phuong trinh nao sau day la bat phwong trinh bac nhat hai 4n?
A.x+y>3. B.x*+y’<4.  C.(x-y)Bx+y)z1 D.y*-2<0.
2.8. Cho béat phuong trinh 2x + y > 3. Khang dinh nao sau day la dung?
A. Béat phuong trinh @ cho cé nghiém duy nhat.
B. B4t phwong trinh @& cho v6 nghiém.
C. Bat phwong trinh da cho cé vo sé nghiém.
D. Bat phwong trinh d& cho c6 tap nghiém Ie‘l[3;+oc-).

2.9. Hinh nao sau day biéu dién mién nghiém cla béat phwong trinh x — y < 3?
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2.10. Hé bat phwong trinh nao sau day la hé bat phwong trinh bac nhéat hai an?

= 3 -
& {x y<0 g |3x+y?<0 c {x2+2y<0 b |~X +y<4
2y >0. X+y>3. y +3<0. X+2y<1.




Cho hé bét phwong trinh {’2( ¥ <4_3. Diém nao sau day thuéc mién nghiém clia hé
2y 2
bét phuong trinh da cho?
A. (0; 0). B. (-2; 1). C. (3:-1). D. (-3; 1).

B - TU' LUAN

x+y>2x—y+1

2.12. Biéu dién mién nghiém clia bat phuwong trinh trén mat phang toa do.

13. Biéu dién mién nghiém ctia hé bat phuong trinh {x+y ik trén mat phang toa do.

2x-y >3
y—-2x<2

y<4
x<h

2.14. Biéu dién mién nghiém clia hé bat phuong trinh trén mat phang toa do.

x+y=-1

Tl d6 tim gia tri |6n nhéat va gia tri nho nhét clia biéu thirc F(x;y)=-x-y V&i (X; ¥)
thoa man hé trén.

».15. Bac An dau tu 1,2 ti d@éng vao ba loai trai phiéu: trai phiéu chinh phl voéi 18i suét 7%
m6t nam, trai phiéu ngan hang véi 1ai suat 8% maot nam va trai phiéu doanh nghiép rdi ro
cao V&i 18 suat 12% mot nam. Vi li do giam thué, bac An mudn sé tién dau tu tréi phiéu
chinh phui gép it nhét 3 1an sé tién dau tu trai phiéu ngan hang. Hon nira, dé giam thiéu rdi
ro, bac An dau tu khéng qua 200 triéu dong cho trai phiéu doanh nghiép. Hoi bac An nén
dau tu méi loai trai phiéu bao nhiéu tién dé loi nhuan thu dugc sau mét nam la 16n nhat?

».16. M6t céng ty du dinh chi téi da 160 friéu dong cho quang cao mot san pham méi
trong mot thang trén cac dai phat thanh va truyén hinh. Biét cing mét thoi lweng quang
cao, s nguoi maéi quan tam dén san pham trén truyén hinh gap 8 lan trén dai phat
thanh, tlrc la quang céo trén truyén hinh cé hiéu qua gép 8 lan trén dai phat thanh.

Pai phat thanh chi nhan cac quang céo cé téng thoi lvong trong mét thang téi da la
900 giay va&i chi phi la 80 nghin ddng/giay. Bai truyén hinh chi nhan cac quang céo cd
tbng thoi lvong trong mot thang téi da la 360 giay véi chi phi la 400 nghin déng/giay.

Cong ty can dat thei gian quang céo trén cac dai phat thanh va truyén hinh nhu thé nao
dé hiéu qua nhat?

Goi y. Néu coi hiéu qua khi quang céo 1 giay trén dai phat thanh la 1 (don vj)
thi hiéu qua khi quang cao 1 giay trén dai truyén hinh 1a 8 (don vi). Khi d6 hiéu qua
quang céo x (giay) trén dai phat thanh va y (giay) trén truyén hinh la F(x; y) = x + 8y.
Ta can tim gia tri 16n nhat clia ham F(x; y) vai x, y thoa mén cac diéu kién trong dé bai.



CHUONG Il

HE THUC LUONG
TRONG TAM GIAC

Lwong giac dwoc phat trién tlr nhu cau tinh toan
goc va khoang cach trong rat nhiéu linh vuc nhu
thién van hoc, 1ap ban do, ban vé thiét ké, khao
sat va tim tam ban cuia phao binh.

O 16p 9, ta d4 biét ti sb lwgng giac clia mét géc
nhon. Chuong nay mo réng khai niém dé cho mét
goc bat ki tir 0° dén 180°.

THUAT NGU KIEN THUC, Ki NANG
- Gia tri luong giac i ° Nhan biét gia tri lwong giac ctia mot goc tir 0° dén 180°.
ciia mot goc - Giai thich hé thirc lién hé gitra cac gia tri lrong gidc cla hai géc
» Hai géc bu nhau phu nhau, bu nhau.
« Nira dudng tron + SUr dung may tinh cam tay dé tinh cac gia tri lwong giac ctiia mét géc.
don Vi » Van dung giai mét sb bai toan cé néi dung thuc tién.

Ban da biét ti s6 lwong giac
clia mét géc nhon. Déi voi
goc tu thi sao?

Hinh 3.1
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1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC

Trong mét phang toa d6 Oxy, nlra 31” .
dwong tron tdm O, ban kinh R = 1

nam phia trén truc hoanh (H.3.2)
duwgc goi la ntra dudng tron don vi.

et

o

Cho trwéc mot géc’a, Of’ <a<180°. = 0 ' x 1A; i X o—\ 1
Khi 66, c6 duy nhét diém M(x, y,) :

trén nlra duong tron don vi néi trén o < 90° BN

d& xOM = a. Hinh 3.2

3 uo1. a) Néu nhan xét vé vi tri clia diém M trén nira dwdng tron don vj trong méi rudng hop sau:
e o =90% * o< 90°% « o> 90°

b) Khi 0° < a <90° néu méi quan hé gitra cos o, sina. v&i hoanh dé va tung dé cta diém M.
M& réng khai niém fi sé luvong giac clia mét goc nhon cho mét goc bét ki tir 0° dén 180e,
ta c6 dinh nghfa sau:
Vﬂméi goc o (0° <o <180°), goi M(x, y,) la diém trén ntra duong tron don vi sao cho
XOM = a. Khi dé:
« sin cla goc o.la tung dé y, cla diém M, dugc ki hiéu la sine;
« cOsin clia goc o la hoanh do x, clia diém M, dwoc ki hiéu la cos o;

o Khia#90° (hay la x,# 0), tang cla o la Yo duoc ki hiéu la tan o

xD
o Khio#0°vaa#180°(hay la y,# 0), cétang cla a.la % dugc ki hiéu la cot a.
Yo
Tw dinh nghta trén, ta co:
tana = 2% (g % 90%): cota = 2252 (o % 0°va a # 180°): tana = —— (a ¢ {0°90°:180°})
cosa sino cota

Sau day la bang gia tri lwvong giac (GTLG) ctia mét sb goc déc biét ma em nén nho.

ol
GTLG 2 o 2 ol al 180 Trong bang, ki hiéu || chi gia tri
Irong giac tuong trng khéng
sino. 0 1 E ﬁ 1 0 xac dinh.
2 2 2
cosa B2 ] e ]
2 2 2
tano 0 g 1 J3 | 0
cota I 3 1 g 0 |

Bang 3.1
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3 Vidu 1. Tim céc gia tri lwgng giac cla goéc 135°.
Giai (H.3.3)

2 y’ F 3
Goi M la diém trén nlra dwong tron don vi sao cho ,
xOM =135°. Goi N, P twong tng la hinh chiéu vuéng M
géc clia M1én cac truc Ox, Oy. o P
SE— S S i 450
Vi xOM =135°nén MON = 45°, MOP = 45°.Vay cac tam i \1350
giac MON, MOP |a vuéng can véi canh huyén OM = 1. 1 N O &
\E Hinh 3.3

Tk d6, tacé ON =0P = =T Mat khac, diém M nam bén

trai truc tung nén cé toa dé la {-ﬁﬁ]
2 2
Theo dinh nghia, ta cé:

sin135°:£; cos135°:—£;
2 2
tan135° =-1; cot135° =—1.

3 Luyéntdp 1. Tim cac gia tri lwgng giac cua goc 120°(H.3.4).

Ta c6 thé sir dung may tinh cadm tay dé tinh (dung hoac
gan dung) cac gia tri lveng giac clia mét géc va tinh goc
khi biét gia tri lwong giac cla goc do.

Chéng han, véi mét loai may tinh cam tay, sau khi mé
may ta bdm phim [z oo (SETUP) réi bam phim
dé chon don vi do goc la “dé”. Sau dé tinh gia tri lwong
giac ctia géc hoac tinh géc khi biét gia tri Ivong giac cla
goc do.

« Tinh giéa tri lwong giac clia mét sb goc:

Tinh Bam phim

Két qua

sin48°50'40" | (sin) (@) (B] 4 (B) @+ @ @ b4 &

sin48°50'40" = 0,7529256291

c0s112°12'45" | ed (D R D RIH B E R E

cos112°12'45" = -0,3780427715

tan15° e D E B tan15° =2 -3
« Tim géc khi biét mét gia tri luong giac clia géc dé:

Tim x, biét Bam phim Két qua
sinx =0,3456 | [sar] [sin) (sin) (0] (=] (8] (2] (5] (6] (E] b= | X~ 20°13'7"

Chuay
« Khitim x biét sinx, may tinh chi dwa ra gia tri x < 90°.

« Mudn tim x khi biét cos x, tan x, ta cling lam twong tw nhuw trén, chi thay phim [si] tuong

trng b&i phim [cos), (tan).
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2. MOI QUAN HE GIUA CAC GIA TRI LUONG GIAC CUA HAI GOC BU NHAU

O 16p 9, em da biét mdi quan hé gicra ti sb 7

lwgng giac cla hai géc phu nhau. Trong muc .

nay, em hay tim mdi quan hé gira cac gia tri M~ Y M
lgng giac cua hai géc bu nhau. E e | A E

Déi véi mét goc o tuy v (0° <o <180°), goi ' '

M, M'la hai diém trén nira dwdng tron don vj : 0 : N
twong trng véi hai goc bu nhau o va 180° — a -1 =% o % 1. X
(XOM = a, xOM' =180° — ) (H.3.5). Hinh 3.5

2 uo2. Néu nhan xét vé vj tri ctia hai diém M, M’ d6i voi truc Oy. Tir @6, néu cac mdi quan hé
gitra sino. va sin(180° —a), gilta cos o va cos(180° —a).

r

Péi vai hai goc bu nhau, o va 180° — o, ta co:
. sin(180°—a)=sina; . cos(180°—a):—cosa;

« tan(180° — o) = ~tana (o # 90°); e cot(180° —a)=—cota (0° < a <180°).

3 vidu 2. Tinh céc gia tri lvgng giac clia cac goc 120°,135°,150°.
Giai
Do cacgéc 120°,135°,150° twong trng bu véi cac goc 60°,45°,30°

I - i A . ; Hai goc bu nhau co sin
nén tr Bang 3.1, ta cling cé bang cac gia tri lrgng giac sau: B Akl £8,cBsin lang.

% . R R cétang déi nhau.
GTLS 120 135 150
sina, E ﬂ 1
2 2 2
cosa. a _E _E
2 2 2
tano 3 =1 —g
cota. _g -1 3
Béang 3.2
N Hai goc phu nhau co
3 Luyén tdp 2. Trong Hinh 3.6, hai diém 71

sin goéc nay bang casin
gg’ac kia, tang goc nay
bang cétang goc kia.

M, N &ng voi hai géc phu nhau o va
90° - o (XOM =o., xON =90° — av).
Chitng minh réng AMOP = ANOQ.
Tir d6 néu médi quan hé gilra cosa.va
sin(90° — a.).

Hinh 3.6
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P van dung. M6t chiéc du quay cé
bankinh 75 m, tdm cliavéng quay
0 d6 cao 90 m (H.3.7), thoi gian
thurc hién m6i vong quay cla du
quay la 30 phut. Néu mot ngudi
vao cabin tai vi tri thdp nhét cla
vong quay, thi sau 20 phut quay,
nguoi dé & dé cao bao nhiéu mét?

Hinh 3.7

BAI TAP
3.1. Khéng dung may tinh cam tay, tinh gia tri clia cac biéu thirc sau:
a) (2sin30° +cos 135° - 3tan150° ) - (cos180° — cot 60° );
b) sin? 90° + cos?120° + cos? 0° —tan®60° + cot? 135°;
c) cos60° -sin30° + cos? 30°.
Chu y. sin® a = (sina)?, cos? a =(cosa ), tan® a = (tan a)?, cot® a = (cot a)?.
3.2. Pon gian cac biéu thirc sau:
a) sin100° + sin80° + cos16° + cos164°;
b) 2sin (180° - a) .coto — cos(180° - cx) tana - cot(180° ~ or,), voi 0° < a < 90°.
3.3. Chtrng minh cac hé thirc sau:

a) sina.+cos’a =1

b)1+tana = a # 90°);
) ( )

cos? a

c) 1+cot’a = (0° < <180°).

sin? a

3.4. Cho goéc a (0° < a < 180°) thoa man tana = 3.
2sina —3cosa

Tinh gia tri cha biéu thirc: P = == .
3sina + 2cosa
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HE THUC LUONG

TRONG TAM GIAC

i - ] 2 & G
THUAT NGU i KIEN THUC, Ki NANG

« Binh li cbsin « Hiéu dinh li césin, dinh li sin, céng thirc tinh dién tich tam giac.
* Dinh li sin « Giai tam giac va giai quyét mét s bai toan trong do dac.

» Céng thure tinh dién tich
+ Giai tam giac i

Ngadm Thap Rua tir bd, chi véi nhitng dung cu
don gian, dé chuén bi, ta cling c6 thé xac dinh
dugc khoang cach tir vi tri ta dng téi Thap Rua.
Em c6 biét vi sao?

Thap Raa nam trong long hé Hoan Kiém

1. BINH LI COSIN & Thii a6 Ha NGi

2 no1. M6t tau bién xuét phat tir cang Van Phong (Khanh Hoa) theo huéng déng véi van téc

20 km/h. Sau khi di dugc 1 gio, tau chuyén sang hudng déng nam rdi gitk nguyén van tdc

va di tiép.

a) Hay vé so @b dudng di clia tau trong 1,5 gidr ké tir khi xuat phat (1 km trén thuc té ang
vGi 1 cm trén ban vé).

b) Hay do truc tiép trén ban vé va cho biét sau 1,5 gio ké tir khi xuat phat, tau cach cang
Van Phong bao nhiéu kilémét (sé do gan dung).

c) Néu sau khi di duoc 2 gi&, tau chuyén sang hudng
nam (thay vi hwdng déng nam) thi cé thé dung dinh li
Pythagore (Pi-ta-go) dé tinh chinh xac cac sb do trong
cau b hay khéng?

Cé hay khéng, mot kiéu dinh li
Pythagore cho tam giac tuy y?

Péi v6i tam giac ABC, ta thwong ki hiéu A, B, C la cac goc
clia tam giac tai dinh twong ung; a, b, ¢ twong tng la dé dai
clia cac canh ddi dién vé6i dinh A, B, C; plantra chu vi; S la
dién tich; R, rtwong trng la ban kinh dwéong tron ngoai tiép,
ndi tiép tam giac.

J mp2. Trong Hinh 3.8, héy thuc hién céac budc sau dé thiét lap céng thire tinh a theo b, ¢ va

e,
N,
i -,

LA

P .

gia tri lvong giac cla goc A. D

a) Tinh a?theo BD?va CD? S

b) Tinh a2theo b, ¢ va DA. e

¢) Tinh DA theo ¢ va cos A. A 9

d) Chirng minh &2 = b? + ¢? — 2bccos A. B a c
Hinh 3.8



Chui y. Nguoi ta chitng minh dugc két qua trong HD2d ddi véi ca céac trwdng hop goc A
la géc vubng hoac nhon.

| Binh li césin. Trong tam giac ABC:
& =b*+c*—2bccosA,
b? =c* +a® —2cacosB,
c*=a’+b*—2abcosC.

AL
B Binh li Pythagore cé phai la mét truong hop dac biét clia dinh li césin hay khéng?

P Vidu1. Cho tam giac ABC c6 A=120° va AB = 5,
AC = 8. Tinh @6 dai canh BC.

Giai (H.3.9) A
Ap dung dinh li césin cho tam giac ABC, ta c6: 5 8
1200
BC? = AB® + AC* -2AB- AC-cos120°
B C
= 52+8%2-2.5 -8-[-%) = 129. Vay BC = 129. Hinh 3.9

3 Kham phi. TU dinh |i cdsin, hay viét cac céng thie tinh cos A, cos B, cos C theo dd dai cac
canh a, b, ¢ clia tam giac ABC.

» Luyéntdp 1. Cho tam giac ABCc6 AB =5, AC= 8va A = 45°. Tinh d6 dai canh va dé Ién cac
goc con lai cla tam giac.

» Trai nghiém. V& mét tam giac ABC, sau d6 do d6 dai cac canh, sé do goc A va kiém tra tinh
dung dan cla dinh li césin tai dinh A d6i v&i tam giac d6.

3 vin dung 1. Dung dinh li césin, tinh khoang cach dugc dé cap trong HP1b.

2. DINH Li SIN

2 woz. Trong méi hinh dudi day, hay tinh R theo a va sinA.

; b)
Hinh 3.10

a b _Cc
sinA sinB sinC

Dinh li sin. Trong tam giac ABC:
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3 Vi du 2. Cho tam gidc ABC c6 A=135°,C=15°va b=12. :

= c Z 1
Tinh a, ¢, R va sé do goc B. 135 =
Giai (H.3.11) B a C
— ~ Hinh 3.11
Tacoé: B=180°-(A+C)=180° —(135° +15°) = 30°.
Ap dung dinh |i sin, ta cd: — A _12 -—°% _92R
sin135° sin30° sin15°
Suyraa=— .sin135° =122 ¢ = _12 -sin15° = 24sin15°(~ 6,21); R = _12 =
sin30° sin30° 2sin30°

3 Lluyéntip2. Chotam giac ABCc6 b=8,c=5va B = 80°. Tinh sb do cac goéc, ban kinh duong
trén ngoai tiép va do dai canh con lai clia tam giac.

3 - - - =

3. GIAl TAM GIAC VA UNG DUNG THUC TE

Viéc tinh d6 dai cac canh va sé do cac goc cia mot tam giac khi biét mét sé yéu té clia tam
giac dé duwgc goi la giai tam giac.

'} Vi du 3. Giai tam giac ABC, biét ¢ =14, A = 60°,B = 40°.

Giai
Ta co C =180° — (A +B) = 80°.
Ap dung dinh li sin, ta c6: —2 = _b = _14 .
sin60° sin40° sin80°
Suyraa=128N60° .. SE. LR, 1y
sin80° sin80°

3 Luyén tip 3. Giai tam giac ABC, biét b =32,c = 45,A = 87°.

Chuy. Ap dung cac dinh li césin, sin va st dung may tinh cém tay, ta co thé tinh (gan dung)
cac canh va cac goc clia mét tam giac trong cac truéng hop sau:

» Biét hai canh va goc xen gitra,

« Biét ba canh:

« Biét mot canh va hai goc ké.

P Vidua. Trd lai tinh huéng mé dau, theo cac budce
sau, ta cc’g thé tién r]énh ’do khoang céach ttr vi tri A
trén b& hé Hoan Kiem dén Théap Rua (H.3.12):
Buce 1. Trén bd, dat mét coc tiéu tai vi tri A va mét
coc tiéu tai vi tri B nao dé. Do khoang cach AB.
Bude 2. bing tai A, ngam Thap Rua va coc tiéu B
dé do goc tao boi hai hwédng ngam do.

B::féc 3. Pirng tai B, ngam coc tiéu A va Thap Rua
dé do géc tao bdi hai huwdng ngédm do.

Budc 4. Goi Clavi tri cia Thap Rua. Ap dung dinh li )
sin cho tam giac ABC @& tinh d6 dai canh AC. Hioh-3:12

'3 Vdndung 2. TU mét khu vire o thé quan sat dugc hai dinh nui, ta ¢6 thé ngdm va do dé xac
dinh khoang céach gitra hai dinh nui dé. Hay thao luan dé dua ra cac budc cho mét cach do.

Coc tiéu A Coc tiéu B
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4. CONG THUC TiNH DIEN TICH TAM GIAC

Ta da biét tinh dién tich mét tam giac theo chiéu cao va d6 dai canh day twong trng. Liéu con
cdng thurc nao khac de tinh dién tich tam giac hay khéng?
% uoa. Cho tam giac ABC v6i [ 1a tam dudng tron néi tiép tam giac.
a) Néu mai lién hé gitra dién tich tam giac ABC va dién tich
cac tam giac IBC, ICA, IAB.
b) Tinh dién tich tam giac ABC theor, a, b, . B {

Hinh 3.13
Cong thirc tinh dién tich tam giac ABC: S = pr = w.

2 HoEs. Cho tam giac ABC véi dudng cao BD.
a) Biéu thj BD theo AB va sin A.
b) Viét cdng thirc tinh dién tich S clia tam giac ABC theo b, ¢, sin A.
B B

[
A D c
f ' "i‘J‘j 3 1‘11

Coéng thire tinh dién tich tam giac ABC: S = %bc SinA = %ca sinB = %ab sinC.

3 Vi du 5. Tinh dién tich S clia tam giac ABCcéc= 4, b= 6, A=150°.

A
Giai (H.3.15) 4 500 6
Tacc'):SzlbcsinA=1-6-4-sin150°=6. B ) _ c
2 2 Hinh 3.15

P Luyén tip 4. Tinh dién tich clia tam giac ABC co6 b =2, B=30°, C = 45°.
Chiiy. Do sinA= % nén tir cong thirc S = %bcsin A ta co:

| Cong thurc tinh dién tich tam giac ABC: S = %. -

3 Thao ludn. Ta da biét tinh cos A theo dé dai cac canh cla tam giac ABC. Liéu sin A va dién
tich S coé tinh dwoc theo d¢ dai cac canh cua tam giac ABC hay khéng?

' Cdng thire Heron. Trong tam giac ABC: S =yp(p-a)(p-b)(p—c). |
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'® Van dung 3. Cong vién Hoa Binh (Ha No6i) c6 dang

42

3 Vidu 6. Cho tam giac ABCcba=13, b= 14, c= 15.

a) Tinh sin A.
b) Tinh dién tich S bang hai cach khac nhau. .
Giai (H.3.16)
a) Ap dung dinh |i césin, ta co: i ¥i

. o L _ 14% £ 155 -1 3% _06.

2bc 420
Do do sinAzmzo,B. ” i
Hinh 3.16

b)Tacd S= %bcsinA =84,

Ap dung céng thirc Heron, ta ciing cé thé tinh S theo cach thir hai nhu sau:
a+b+c 13+14+15 21

Tam giac ABC contrachuvila: p= 5 5

Khi do

Susc =NP(P—a)(p—b)(p-c)=421-(21-13)-(21-14)-(21-15) =4/21.8 -7 -6 =84.

hinh ngll giac ABCDE nhu Hinh 3.17. Dung ché dé
tinh khoang céch gitra hai diém clia Google Maps,
mot ngudi xac dinh dwoc cac khoang cach nhu trong
hinh vé&. Theo sé liéu d6, em hay tinh dién tich cla
cong vién Hoa Binh.

P 9 =
BAI TAP ° o 401 m

3.5. Cho tam giac ABC c6a=6, b=5,c=8. Tinh cosA, S, . sl

3.6. Cho tam giac ABC c6a=10, A=45°, B=70°. Tihnh R, b, c.

3.7. Giai tam giac ABC va tinh dién tich clia tam giac do, biét A = 15°%; B- 130%.6=6.

3.8. Mét tau danh ca xuét phat tr cang A, di era SeE A b ens T e e

3z 5 e £ i 6 5 =

th.eo huéng S70°E véi van toc 70 kmlh: goc o° va tao véi huéng déng gbe 90° — oo,
bi duec 90 phut thi déng co cua tau bi Cac hudng So®W, No°E, No®W ciing duoc
héng nén tau tréi tw do theo huéng nam dinh nghia mét cach tuong tuw.
véi van téc 8 km/h. Sau 2 gid ké twr khi

n i > X . x No™W | by s NoE .
déng co bj hong, tau neo dau dwgc vao \‘ t '.' N: hwéng bac
n . > a®] .o
mét hon dao. "::—;" S: hudng nam
a) Tinh khoang cach tr cang A t6i dao noi Wie— o »E W: huéng tay
tau neo dau. R P E: huong déng
4 LY
% : - o > e 2 - ’ W LY
b) Xac dinh hwdong tw cang A t¢i dao noi —_ & -

tau neo dau.



cao 5m. Tu mét vi tri quan sat A cao 7 m so

3.9. Trén n6c mot toa nha c6 mét cét ang-ten B :[’
5m| *

3.10. Tl bai bién Ving Chua, Quang Binh,

3.11. Pé tranh nui, dwong giao théng hién tai

Y

—» Em co biét? e

v6i mét dat co thé nhin thay dinh B va chan
C clia cét ang-ten, voi cac géc tuong trng T
la 50° va 40° so voi phuwong nam ngang
H318). A s N 50@} ______
a) Tinh cac géc clia tam giac ABC.
b) Tinh chiéu cao cla toa nha.

Hinh 3.18

ta c6 thé ngdm dugc Dao Yén. Hay dé xuat
mét cach xac dinh bé réng clia hon dao
(theo chiéu ta ngédm duoc).

Ddo Yén, nhin ttr bai bién Viing Chua, Quéng Binh

phai di vong nhu mé hinh trong Hinh 3.19.
Pé rut ngén khoang cach va tranh sat & nui,
nguoita du dinh lam dudng ham XUyén nui,
ndi thang t A t&i D. Héi d6 dai dudng mai
sé giam bao nhiéu kilémét so v&i duwdng cl?

C 6km B
Hinh 3.19

Heron (Heron of Alexandria) la mét nha phat minh, nha toan hoc
Hy Lap, séng vao khoang thé ki I. Méc du ¢ may vdi déng co
hoi nwéc dau tién trén thé gidi ra doi & thé ki XVIII — mot su kién
quan trong gop phan tao nén cudc cach mang cong nghiép lan
thit nhét, nhung chinh Heron la nguoi dau tién mé ta moét mé
hinh don gian cho phép bién hoi nudc thanh chuyén déng quay.
Trong toan hoc, Heron mé ta cach tinh dién tich clia cac da giac
déu tir 316i 12 canh, dién tich mét sd mat va thé tich mot sé hinh
trong khéng gian.

(Theo mathshistory.st-andrews.ac.uk)



BAI TAP CUOI CHUONG III

<= ~
A - TRAC NGHIEM
3.12. Cho tam giac ABC cé B =135°. Khang dinh nao sau day la dang?
1 —~2 V2 V2
a)A. S=—ca. B.S=——ac. C.S=—=abc. D.S=—ca.
) 58 4 Yiiad S L ca
b)A R=——. B R-Y2p cr-Y2, 0.R-¥2,
sin A 2 2 2
C)A. a2 = b2 + c2 ++2ab. LS
sinA sinB
C. sinB =-%. D. b? =c? +a® - 2cacos135°.
3.13. Cho tam giac ABC. Khang dinh nao sau day la dang?
a)A.S=ﬁ. B./= = .
4r a+b+c
C. a2 =b%+c? + 2bccosA. D.S=r(a+b+c).
b) A. sinA=sin(B+C). E. cos A = cos(B + C).
C.cosA>0. D.sinA<O.
B - TU LUAN
3.14. Tinh gia tri clia cac biéu thirc sau:
a) M=sin45°.cos45° +sin30°, b) N = sin60° - cos 30° +%Sin 45° . cos 45°;
1
c) P = 1+ tan® 60°; d) Q = ———-cot?120°.
) ' ) sin?120°

3.15. Cho tam giac ABC c6 B=60°, C=45°, AC=10.Tinha, R, S, r.
3.16. Cho tam giac ABC co6 trung tuyén AM. Chirng minh rang:
a) cos AMB + cos AMC =0;

b) MA? + MB? — AB? = 2MA - MB - cos AMB va MA? + MC? — AC? = 2MA - MC - cos AMC:;
2(AB? + AC*)-BC?
4
3.17. Cho tam giac ABC. Ching minh rang:

c) MA? = (c6ng thire dwéong trung tuyén).

a) Néu goc A nhon thi b* +¢? > a?;
b) Néu goc A tu thi b? +c? <a?;

c) Néu géc A vuéng thi b? +c? =a>.




3.18. Trén bién, tau B & vi tri cach tau A 53 km vé huwéng N34°E. Sau dé, tau B chuyén dong
théng déu vai van tée co dé Ién 30 km/h vé huéng déng, dong thoi tau A chuyén déng
thdng déu vaéi van tée cé dé I6n 50 km/h dé gép tau B.

a) Hoi tau A can phai chuyén déng theo huwdng nao?

b) Véi huéng chuyén déng dé thi sau bao lau tau A gap tau B?

N34°E

Hinh 3.20

3.19. Trén san bong chay danh cho nam, cac vi tri gén Nha (Home plate), gén 1 (First base),
gén 2 (Second base), gén 3 (Third base) la bén dinh clia mét hinh vuéng cé canh dai
27,4 m. Vi tri d@ng ném béng (Pitcher's mound) ndm trén dwéng néi gén Nha véi gon 2,
va cach gén Nha 18,44 m. Tinh cac khoang cach tt vi tri drng ném bong t6i cac gon 1
va goén 3.

B
By

Vi tri ném bong
z NS

Gon N R

Hinh 3.21



CHUONG IV. VECTO

Ci va hﬂ’éﬁg cho phep ta xac Ga An CuulE2d
dinh duoc vi tri clia ga An Cuu theo
v tri cia Hoang cung Hué.

Hinh 4.1 (Theo Google Maps)

M6t s dai lvgng nhu lue, van tée cling dwoc déc trung baéi hai yéu t6 la dé Ién va hudng.
Chuong nay xay deng mét déi tugng toan hoc, dwoc goi la vecto, ma ta co thé dung né dé
biéu dién cac dai lwong noi trén.

Vecto con dugc sir dung dé xay dung cac khai niém toan hoc, la céng cu dé giai quyét
nhiéu bai toan va gop phan vao viéc hinh thanh va phat trién nang Iwvc tu duy tuyén tinh cho
nguwoi hoc.

CAC KHAI NIEM M& PAU

- " Y - -~ -
THUAT NGU KIEN THUC, Ki NANG
* Vecto, vecto-khéng « Nhan biét khai niém vecto, hai vecto cung

phuong, hai vecto cung huéng, hai vecto

» Do dai cua vecto .
bang nhau, vecto-khéng.

+ Gia cua vecto L . )
* Biéu thi mdt s6 dai lwvong nhw lwc, van téc

» Hai vecto cuing phuong bang vecto

* Hai vecto clung huwdng, nguoc hudng

« Hai vecto bang nhau

Nhiét d6 va gio la hai yéu td luén cung dugc dé cap trong cac
ban tin dw bao thoi tiét. Tuy nhién, nhiét d6 la dai lvong chi
c6 dé In, con gid cd ca hudng va dé lon. V& mét don vi do,
ta co thé dung sé dé biéu dién nhiét d6. Bdi vai cac dai luong
gdm huéng va dd Ién nhu van tée gioé thi sao? Ta cé thé dung
ddi twong toan hoc nao dé biéu dién ching?




1. KHAI NIEM VECTO

3 uo1. M6t con tau khdi hanh tir dao A, di thang vé hudng
déng 10 km réi di thang tiép 10 km vé hudng nam thi téi
dao B (H.4.2). Néu tir dao A, tau di thang (khéng déi hwdng)
t6i dao B, thi phai di theo huédng nao va quang duwdng phai
di dai bao nhiéu kilémét? .

Ta c6 thé gan cho quang duéng thang tir dao A t6i dao B ddng thai hai yéu té, do la dé daiva
hudng (hwdng dithang tir dao A t6i dao B). Tur thuc té nay, ta di téi khai niém toan hoc sau:

= Vecto 1a mét doan thang co hudng, nghfa 13, trong hai diém mut clia doan thang, da chi
ré diém dau, diém cudi.
| = D6 dai clia vecto la khoang cach gitta diém dau va diém cudi cla vecto do.

Chuy / -
« Vecto co diém dau A va diém cudi B duoc ki hiéu la AB, A

doc la vecto AB (H.4.3). Hinh 4.3
- Dé vé mét vecto, ta vé doan thang ndi diém dau va diém

cudi clia no, r6i @anh dau mdi tén & diém cudi (H.4.3). - -

a - X /-_
2 oo S — b \

» VVecto con duoc ki hiéu la a,b,x,y,... (H.4.4). ¥

- D6 dai clia vecto AB, a twong ting dwoc ki hieula| AB|, |al. Hinh 4.4

3 Vi du 1. Cho hinh vuéng_A@ED__V_Gi canh c6 dd dai bang 1. ° ¢
Tinh @6 dai cac vecto AC, CA, BD.
Vi canh clia hinh vuéng ABCD c6 @6 dai bang 1 nén cac A D

duwdng chéo clia hinh vuéng nay cd dé dai bang V2.

ey cecs i A
Vay |AC|=AC=+/2,|CA|=CA=+2,|BD|=BD=+2.
3 Luy@ntip 1. Cho tam giac déu ABC véi canh co d6 daibang a.
Héy chi ra cac vecto cé d6 dai bang a va cé diém dau, diém
B c

cudi la cac dinh clia tam giac ABC.

2. HAI VECTO CUNG PHUONG, CUNG HUGNG, BANG NHAU

3 uo2. Quan séat cac lan dudng trong Hinh 4.5 va cho biét
nhirng nhan xét nao sau day la dung.
a) Cac lan dwéong song song voi nhau.
b) Cac xe chay theo cung mét huwéng.

c) Hai xe bat ki déu chay theo cung mét huéng hoéc hai
hwdong hguwoc nhau.

Hinh 4.5
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[ Puong thang di qua diém dau va didm cudi clia mét |

vecto duoc goila gia clia vecto do.

« Hai vecto dwoc goi la cung phuong néu chung c
| gia song song hoac trung nhau.

Trong Hinh 4.7, méi cép vecto trong céc vecto AB, a, X,
y. z déu cung phuong, nhung vecto b khéng cung
phuong véi méi vecto trén.

0. Xét cac vecto cung phuong trong Hinh 4.7. Hai

vecto a va AB dugc goi la cung hwdng, con hai vecto

a va x dwoc goi la nguoc hwéng. Hay chi ra cac vecto
cung huéng voi vecto a va cac vecto nguwoc hwong voi
vecto a.

' Déi v6i hai vecto cling phuong thi ching cung huéng |
| hodc nguoc huéng.

e

Hai vecto a va b duoc goila béng nhau, ki hiéu a=»b, |
néu ching cé cung dé dai va cung huéng.

« Ta cling xét cac vecto c6 diém dau va diém cudi trung
nhau (chdng han AA, BB, MM), goi la cac vecto-khéng.

« Ta quy wéc vecto-khéng cé d6 dai bang 0, cung hwéng
(do dd cung phuong) voi maoi vecto.

» Cac vecto-khong co cung dé dai va cung hudong nén
b&ng nhau va dugc Ki hiéu chung la 0.

« V&i méi diém O va vecto’ a cho truéc, co duy nhét
diém A saocho OA=a (H.4.8).

-----
-r

-
_——
_——

—-
-
-

Hinh 4.6

Hinh 4.7

Chi khi hai vecto cung phuong,
ta moi ndi téi chung clng hudng
hay nguec hudng.

=

Hinh 4.8

% Vidu 2. Cho hinh chir nhat ABCD. . Hay cf chi ra méi quan hé vé dé dai, phuong, huéng gitra
cac cap vecto: AD va BC, ABva CD, AC vaBD. Nh(rng cap vecto nao trong cac cap vecto
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trén la bang nhau?

Giai (H.4.9)

« Hai vecto ADva BC co  cung d6 dai va cung hudng.
Do @6, hai vecto ADva BC bang nhau.

« Hai vecto AB va CD co cung dg dai va nguwoc hudng.
Do d6, hai vecto ABva CD khéng béng nhau.

« Hai vecto AC va BD c6 cung dé dai nhwng khéng cung
phuong nén khéng cung hwéng. Do do, hai vecto AC
va BD khéng béng nhau.

Hinh 4.9

Vay trong cac cap vecto dang xét, chi co cap vecto AD va BC la b&ng nhau (AD = E).



3 Luyén tdp 2. Cho hinh thang can ABCD véi hai day AB, CD, A B
AB < CD(H.4.10). Hay chiraméi quanh hé vé do dai, phucng
huéng gitta cac cap vecto AD va BC, AB va CD, AC va
BD. Co cap vecto nao trong cac cép vecto trén bang nhau

hay khéng? o C
. ] . Hinh 4.10
3 Vi du 3. Chirng minh rang ba diém phan biét A, B, C thang
hang khi va chi khi hai vecto AB, AC cung phuong.
Giai Ta c6 thé dung hgoén ngu

vecto dé biéu thi mét so

« Gia slr ba diém A, B, C thang hang. Khi do, chung cung quan he ki has

thudc mét dwéng thang d. Vay hai vecto AB, AC c6 cung
gia la d. Suy ra chung cung phuong.

« Gia sty hai vecto AB, AC cling phuong. Khi d6, chiing c6
cung gia hoac co6 hai gia song song v&i nhau. Mat khac,
gia clia cac vecto trén déu di qua A nén chung triing nhau.
Vay A, B, C thang hang.

Nhan xét. Ba diém phan biét A, B, C thang hang khi va chi khi AB, AC cung phuwong.

¥ Luyén tdp 3. Trong cac diéu kién dudi day, chon diéu kién can va du dé mét diém Mnam gidia
hai diem phéan biét A va B.
a) ABva AM nguoc huéng. b) MA va MB cung phuong.
c) ABva AM cung huéng. d) MA va MB nguoc huéng.
Chu y. Ta cé thé dung vecto d@é biéu dién cac dai lwong nhu lwc, van téc, gia tbe. Hwdng

clia vecto chi huwdng clia dai luong, dé dai clia vecto thé hién cho d6 16n cla dai lwong va
duoc lay i 1& voi d6 16n cla dai lwong.

P Vi du 4. M6t vat A duoc tha chim hoan toan dudi day mét coc chét 1dng. Biét rang trong
ba céach biéu dién lwc day Archimedes (Ac-si-mét) F va trong lwc P tac dong 1én vat A &
Hinh 4.11, c6 mét cach biéu dién dung.

INEEREVENEN W IANERREPF
\ E \ E AER |
\ . / A A / \ _ /
P P P
¥ Y
a) b) c)
Hinh 4.11

Héay chi ra mdi quan hé gitra trong Iwgng riéng clia vat A va trong lugng riéng cua chat long
trong céc.



Giai

Lwc day Archimedes va trong Iwc déu tac déng lén vat A theo phwong thang ding, hai luc
nay cung phuong nhung nguoc hwong. Do do, Hinh 4.11a khéng dung. Vat A chim xuodng
day nén trong lwc P (co hudng tir trén xuong) I&n hon lwc day Archimedes F (c6 hudng tuw
dwaoi 1én). Do vay, Hinh 4.11c khéng dung.

Vay hinh biéu dién ding la Hinh 4.11b. Theo d6, vecto biéu dién Iwc P c6 dé dai gép 3 1an
d6 dai clia vecto biéu dién Iwc F.

P4 16n cla trong luc va luc day Archimedes tac dong 1én A la: |!3| =d'-V, |!_:| =d -V, trong do
V (m?3) |a thé tich clia vat A va d'.d (N/m?) twong tng |a trong lwong riéng cua vat A va cla
chatlng. Do |P| = 3|F (theo H.4.11b) nén o = 3d. Vay trong lugng riéng ctia vat A gép 31an
trong lwong riéng cha chét [ong trong céc.

3 vin dung. Hai ca nd A va B chay trén séng v&i cac van téc riéng ¢ cung dé 1én la 15 km/h.
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Tuy vay, ca né A chay xudi dong cén ca né B chay nguoc dong. Van tdc clia dong nwéc trén
song la 3 km/h.

a) Hay thé hién trén hinh vé, vecto van téc v clia dong nuwdc va cac vecto van tdc thuc té
v_, v, clacac cand A, B.

b) Trong cac vecto v, v_a v_b nhirng cap vecto nao cung phwong va nhirng cap vecto nao
nguoc hwong?

BAI TAP
1.1. Cho ba vecto a, b, ¢ d&u khac 0. Nhitng khdng dinh nao sau day la dung?
a) a, b, ¢ déu cung huéng vai 0;
b) Néu b khéng cung huéng voi athib nguoc hudng voi a;
¢) Néu a va b déu clng phuong véi ¢ thi a va b cling phuong;
d) Néu a va b déu cling hudng véi ¢ thia va b cling huéng. 4
’. Trong Hinh 4.12, hay chi ra cac vecto cung phuong,
cac cap vecto nguoc hwdng va cac cap vecto bang nhau.

1.3. Chamg minh rang i giac ABCD 1a mét hinh binh hanh
khi va chi khi BC = AD.

1.4. Cho hinh vuéng ABCD cb hai dwéng chéo cét nhau
tai O. Hay chira tap hop S gém tat ca cac vecto khac 0,
co diém dau va diém cudi thude tap hop {A; B; C; D; O}.
Hay chia tap S thanh cac nhom sao cho hai vecto thudc
cung mét nhém khi va chi khi ching bang nhau.

1.5. Trén mat phang toa dd Oxy, hdy vé cac vecto OA, MN véi A(1; 2), M(O; -1), N(3; 5).
a) Chi ra méi quan hé gitra hai vecto trén.

-5 Hinh 4.12

b) M6t vat thé khéi hanh tir M va chuyén déng thang déu véi van toc (tinh theo gid) duoc
biéu dién bai vecto v = OA. Hoi vat thé doé co di qua N hay khéng? Néu cé thi sau bao
lau vat sé tdi N?



TONG VA HIEU CUA HAI VECTO

THUAT NGU | KIEN THUC, Ki NANG

+ Téng cua hai vecto * Thyre hién cac phép toan cdng, trir vecto.

* Hiéu cla hai vecto * MG ta trung diém clia doan théng, trong tam cla tam giac
s Vedto ddi bang vecto.

» Van dung vecto trong bai toan téng hop luc, téng hop van tée.

Mét con tau chuyén déng tir bé bén nay sang
bo bén kia clia mét dong séng véi van toc
riéng khéng déi. Gia str van tbc dong nwdc la
khéng ddi va dang ké, cac yéu t& bén ngoai
khac khéng anh hudng dén van tdc thuc té
clia tau. Néu khéng quan tam dén diém dén
thi can gitt 1ai cho tau tao véi bé séng mét
géc bao nhiéu dé tau sang bo bén kia duoc
nhanh nhét?

Van téc thuc té clia con tau trén séng déi véi bd phu thudce vao van toc riéng clia tau (d6i voi
doéng nuwéc) va van tée clia dong nwéc (ddi voi be). Twong tu, mét vat thudng chiu tac dong
clia nhiéu Iuc. Ta da biét dung vecto dé biéu dién cac dai lwong do; bai hoc nay xay dung
cac phép toan vecto, twong thich véi viéc tdng hop van téc, téng hop va phan tich luc.

1. TONG CUA HAI VECTO B

) HP1. V6i hai vecto a, b cho trudic, Iay mot diém
A va vé cac vecto AB = a, BC = b. LAy diém A’
khac Ava cling vé cacvecto A'B'=a,B'C' = b.

=

Q-

Hai hai vecto AC va A'C' c6 méi quan hé gi?

Cho hai vecto a, b. LAy mot diém A tuy y va
vé AB=a, BC=b (H.4.13). Khi 6 vecto
AC duoc goi la tE‘)ng clia hai vecto a va b 5 p 7

va duoc Ki hiéu la a + b. : 1(

Pl

Phép lay téng cla hai vecto duoc goi la
phép céng vecto.

Hinh 4.13

3 uo2. Cho hinh binh hanh ABCD. Tim méi quan hé
gitta hai vecto AB+ AD va AC.




Quy tic ba diém: V&i ba diém bat ki A, B, C, ta c6 AB + BC = AC.
Quy tic hinh binh hanh: Néu ABCD 12 mét hinh binh hanh thi AB + AD = AC.

» w03, a) Trong Hinh 4.14a, hay chi ra vecto a+b
vavecto b+a.
b) Trong Hinh 4.14b, hay chira vecto (a+ b)+ ¢ va
vecto a+ (b +c).

V6iba vecto a, b, ¢ tuy y:

« Tinh chét giao hoan: a+ b=b+a;

« Tinh chét két hop: (@ +b)+c =a+(b+c);

« Tinh chét clia vecto-khéng: a+0=0+a=a.

. e

Hinh 4.14
Chi y. Do céac vecto (a+ b)+c¢ va a+ (b +c) bdng nhau, nén ta con viét ching dwéi dang

a+ b+ c vagoi la téng cia ba vecto a, b, c. Twong tu, ta cling c6 thé viét tdng clia mét sé
vecto ma khéng can dung cac dau ngoac.

3 Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD véi canh ¢6 d6 dai bang 1. Tinh
d6 dai clia cac vecto AB+ CB, AB+ DC + BD.
Giai
Do AB=DC nén AB+CB=DC +CB=DB. o .
Vay |AB + CB| =|DBl-= DB = v2.
Tacé AB+DC +BD=(AB+BD)+DC=AD+DC = AC. B e
Do d6 |AB + DC + BD| =|AC| = Ac = 2.

P Luyén tip 1. Cho hinh thoi ABCD v&i canh cé dé dai bang 1 va 1200
BAD =120°. Tinh d6 dai clia cac vecto CB+ CD, DB+ CD+ BA. A D

C

2. HIEU CUA HAI VECTO

Hai déi kéo co bat phan thang bail
3 uo4. Thé nao Ia hai lwc can bang? Néu dung hai vecto dé biéu dién hai lwc can bang thi hai
vecto nay cé mbi quan hé gi véi nhau?

= Y

» Vecto co cung dé dai va nguoc hudng voi vecto a duoc goi la vecto déi clia vecto a.
Vecto déi cla a duoc ki hiéu 1a —a.

- \ecto 0 duwoc coi la vecto déi clia chinh no.

Chii V. Hai vecto d6i nhau khi va chi khi tdng clia chiing bang 0.
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Vecto a +(-b) duoc goi 1a hiéu clia hai vecto a va b va duoc ki hiéu la a— b. Phép lay
| hiéu hai vecto duoc goi la phep frir vecto:.

Chiy. Néu b+c=a thi a—b=a+(-b)=c+b+(-b)=c+0=c.
VoubadlemOMNtuyytaco MN =MO +ON = {OM)+ON ON - OM.

Quy tac hiéu: V6i ba diém O, M, N, ta cé MN = ON — OM.

_.d“

3 Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD va mét diém O bat ki.
Ching minh rdng OB - 0A = OC — OD.
Giai
Ap dung quy tac hiéu, ta c6 OB - OA = AB, OC - OD = DC.
Mat khac AB=DC nén OB-0A =0OC - OD.

3 Vi du 3. a) Chiing minh réng néu /1a trung diém clia doan thang AB thi 1A + IB = 0.
b) Chtrng minh réng néu G la trong tam ctia tam giac ABC thi GA + GB +GC =0.
Giai
a) (H.4.15) Khi I la trung diém clGa AB, thi hai vecto /A va

IB c6 cung d6 dai va nguoc huéng. Do d6, 1A va IB d6i e 4" - -
hhau, suy ra /A + /B = 0. et
b) (H.4.16) Trong tdm G clia tam giac ABC thudc trung tuyén Al A

GBDC c6 hai duéng chéo cat nhau tai trung diém ctia méi

va GA = 2GI. Lay diém D ddi xirng véi G qua I. Khi do tr giac |
|
dwdong nén nd la mét hinh binh hanh. Ta c6 GA = 2G/ = GD. :

Hai vecto GA va GD c6 cung d6 dai va anguoc hucng nén
chling la hai vecto déi nhau, do d6 GA + GD =0.

Trong hinh binh hanh GBDC, ta c6 GB +GC =GD.

Vay GA + GB +GC = GA + GD = 0. Hinh 4.16

3 Luyén tip 2. Cho ¢ giac ABCD. Goi M, N lan Iwot la trung diém clia cac canh AB, CD va

—_— et — —— —

O la trung diém ctia MN. Chirng minh réng OA + OB +OC + 0D = 0.
Chi y. Phép cong vecto twong ting véi cac quy tac tdng hop

e, tbng hop van téc: Trong Vat i, trong tdm cta mot vat

« Néu hai lyc cung tac dong vao chat diém A va duoc biéu

la diém dat cua trong luc tac dung
Ién vat do. Déi voi mat vat mong

dién bdi cac vecto u1 u, thi hop Iwc tac dong vao A dWQC  hinh da giac AA,..A thi trong
biéu dién b&i vecto u1 o u?_ tam cla no la diém G thoa man

e B e TR GA GA G 0.
« Néumét con thuyén di chuyén trén séng véi van téc riéng 2 +-+ GA, =

(van téc so véi dong nudc) duoc bidu dién boi vecto v,
va van tdc clia dong nudc (so voi be) dugc biéu dién boi
vecto v, thi van téc thurc té cla thuyén (so vé6i bo) duoc
biéu dién bdi vecto v, + v, .
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) Vi du 4. Hay giai bai toan trong tinh huéng mé dau.

® van dung. Tinh lyc kéo can thiét dé kéo mot khau phao co
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Giai - g
Ta biéu thj hai b séng |a hai dwong thang song song d,, d, '_,:' ‘,,"
(H.4.17). Gia sir tau xuét phat tir A € d, va banh lai luén dugc . N Vﬂﬂj

gitt dé tau tao vai bo goc a. Goi v, va v, lan luot la vecto vV LV

van téc riéng cla tau va van téc dong nudc. Goi M, Nlacac 4 A

diém sao cho v, = AM, v, = MN . | Hinh 4.17

Khi @6 tau chuyén déng vai vecto van téc thuc téla v =v, +v, = AM + MN = AN.
Goi B, Ctwong tng la giao diém clia AN, AM véi d,. Tau chuyén déng thang tiv A dén B voi

vecto van téc thuc té AN, do d6 thei gian can thiét dé tau sang duoc bo d,la i £

AM

Mat khac, AM =

Vay dé tau sang dwoc bé bén kia nhanh nhét, ta cén gir banh lai dé tau luén vudng goc véi bo.

trong lwong 22 148 N (ting véi khéi lwgng xap xi 2 260 kg)
lén mét con dbc nghiéng 30° so v&i phuong nam hgang
(H.4.18). Néu Iuc kéo clia méi ngudi bang 100 N, thi can toi
thiéu bao nhiéu nguoi dé kéo phao?

Hinh 4.18

Chuy. Ta coi khau phéo chiu tac déng cua ba Iwc: trong luc P (co do lon |.5| =22 148 N, cb
phuong vuéng géc véi phurong ndm ngang va hudng xuéng dudi), phan luc w (cé d6 16n
|W| = |35|00530°, c6 phuong vuéng goc véi mat déc va huéng [én trén) va luc kéo F (theo
phuong déc, hudng tir chan déc [én dinh déc).

BAI TAP
4.6. Chobbn diém A, B, C, D. Chirng minh rang:
a)AB+BC+CD+DA=0; b)AC - AD =BC - BD.

4.7. Cho hinh binh hanh ABCD. Hay tim diém M @& BM = AB + AD. Tim mdi quan hé gita
hai vecto CD va CM .

4.8. Cho tam g|ac déu ABC cé canh bang a. Tinh d6 dai cla cac
vecto AB- AC, AB+ AC.

4.9. Hinh 4.19 biéu dién hai lyc F, F, cung tac dong lén mét vat, = ¥
cho |F|_3 N, |F| 2 N. Tinh d6 I6n cla hop Iu=cF +F

4.10. Hai con tau xuéat phat cung Itc tir bé bén nay dé sang bé 5 |
bén kia clia dong s6ng voi van toc riéng khéng dbi va co @6 #
|én bang nhau. Hai tau luén dugc gil lai sao cho ching tao
Vv6i bé cling mét géc nhon nhung mét tau huwéng xudng ha
Iy, mét tau hwéng 1én thwong ngudn (hinh bén). VVan toc
dong nuéc la dang ké, cac yéu td bén ngoai khac khéng |
anh huwdng toi van téc clia cac tau. Hoi tau nao sang bo
bén kia trwdc?




TiCH CUA MOT VECTO

V381 MOT sO

- e 2 - P
THUAT NGU | KIEN THUC, KI NANG
« Tich clia vecto véi motsé | « Thuc hién phép nhan vecto véi mét sb.

* Phéan tich mét vecto theo hai « Méta cac méi quan hé cung phuong, cling hwéong bang vecto'.
vecto khéng cung phuong

\V/G&i méi cap véat dat trén hai dau cla mét thanh don AB, ludn cd duy nhat mét diém M thude
AB @é néu dat try d& tai M thi thanh don & trang thai can bang (H.4.20). Diéu trén con dung
trong nhi*ng trudng hop tdng quéat hon, chang han, thanh dén duoc thay béi mét tam van
hinh da giac n dinh A A tai méi dinh A c6 dat mét vat nang m. (kg). o day, ta coi
thanh don, tam van la khéng co trong Iwvgng. Trong Vat li, dieém M nhu trén duoc goi la diém
khdi tam clia hé chét diém A, A,,..., A_ing v6i cac khdilugng m,, m,,..., m_(kg).

Qua bai hoc nay, ta sé thay Hinh hoc cho phép xac dinh vi tri diém khéi tam clia mét hé
chat diém.

A

A
Hinh 4.20

1. TiCH CUA MOT VECTO VG1 MOT SO

J up1. Cho vecto AB=a. Héay xac dinh diém C sao cho BC=a.
a) Tim m&i quan hé gitta AB va a + a.
b) Vecto a+a c6 méi quan hé nhu thé nao v& huang va do dai dbi véi vecto a?

Tich clia mét vecto a0 voi mét sb thuc k >0 1a mot /
s it - o Lo = R o a
vecto, ki hiéu la ka, cung hudng vai vecto a va co d6
dai béng k|al. 21 5 3
2 2
| ]

\1) ‘
B 1ava a cobang nhau hay khéng? Hinh 4.21




D wo2. Trén mét truc sb, goi O, A, M, N twong tng biéu dién
cac sb 0: 1; +2; —J2. Hay néu médi quan hé v& hudng
va d6 dai clia méi vecto OM, ON vé6i vecto a= OA . Viét
d&ng thirc thé hién méi quan hé gitra hai vecto OM va OA.

N o, A M
=9 -4 0 1 2
Hinh 4.22

f ™%
Tich clia mét vecto a =0 véi mét sé thuc k < 0 1a mot
vecto, ki hiéu la ka, ngugc hudng voi vecto a va co do

| dai bang (-k)lal.

—

Cha y. Ta quy uéc ka = 0 néu a = 0 hodc k =0.

Trong Hinh 4.24, hai trung tuyén AM va BN cla tam giac
ABC cat nhau tai G.

Ta 6 GA = ~2GM, MN =~ AB

Nhan xét. Vecto ka co d6 dai bang Ik||§| va cung huong
v6i a néu k > 0, nguoc hudng voi a néu a=0 va k < 0.
\B —a va (-1)a co méi quan hé gi?

¥ Vi du 1. Ching minh rang hai vecto avab (Biﬁ)
cting phuong khi va chi khi ton tai s6 k dé a = kb.

Giai

That vay, néu a=kbthiavab cung phuong.

M&i quan hé gitta ON va
OA duoc thé hién bai dang
thirc nao?

—24

a

\%] [9%)

Hinh 4.23
A

B M C
Hinh 4.24

Phép |3y tich cta vecto véi mét sb
goi la phép nhan vecto voi mot sé
(hay phép nhén mét sé voi vecto).

Nguoclai, gia str a va b clng phuong, talay k = % néu a va b clng huéng va lay k = _%
b b
néu a va b nguoc hudng. Khi @6 a= kb.
¥ Luyén tip 1. Cho dudng thang d di qua hai diém phan biét d
Ava B (H.4.25). Nhitng khang dinh nao sau day la dung? A B
a) Diém M thudc dwéng thang d khi va chi khi tn tai sé Hinh 4.25

dé& AM = tAB,
b) V&i diém M béatki, ta luén co mzﬂrs_

c) Diém M thudc tia dbi clia tia AB khi va chi khi tén tai s6 t <0 d& AM =tAB.



2. CAC TiNH CHAT CUA PHEP NHAN VECTO V01 MOT SO

? 103, V6i U =0 va hai sb thuc k, t, nhirng khang dinh nao sau day 1a ding?
a) Hai vecto k(tu) va (kt)u co cung d6 dai bang |ktlul.
b) Néu kt > 0 thi ca hai vecto k(tu), (kt)u ciing huéng véi u.

c) Néu kt < 0 thi ca hai vecto k(tﬁ), (kr)ﬂ nguoc hwong voi u.

/
d) Hai vecto k(tu) va (kt)u bang nhau. /
3 o4, Hay chi ra trén Hinh 4.26 hai vecto 3(u +v) va 3u +3v. VM M

Tl d6, néu mai quan hé gitra 3(u+v)va3u+3v. Hinh 4.26

¥

Vi ha| vectc a b va hai sé thuc k, t, ta luén co:
-k(ra) (kr) (k+r)a ka+ra
«k(@a+b)=ka+kb; k(a—b)=ka—kb;, <la=a;(-1)a=-a

_‘

.

3 Vi du 2. Cho doan thang AB c6 trung diém /. Ching minh rang voi diém O tuy v, ta co
OA + OB = 20I.
Giai
Vi 1a trung diém clia AB nén JA + /B =0 (Vi du 3a, Bai 8).
Do d6 OA + OB = (0i + 1A) + (0 +1B) = 20i + (/A + IB) = 20I.

¥ Luyén tip 2. Cho tam giac ABC co trong tam G. Chirng minh rang véi diém O tuy y, ta co

OA + OB +0C =30G.
Nhan xét
« Piém / la trung diém cua doan thang AB khi va chi khi /A IA +f_ .
- Piém G |a trong tam clia tam gidc ABC khi va chi khi GA+GB C =0,

3 Luyén tip 3. Trong Hinh 4.27, hay biéu thi moi
vecto 5, v theo hai vecto 5,5, ttrc la tim cac s \
X, y.zt @&u=xa+yb, v=ta+zb. /7

Chuay. Cho ha| vecto khéng ciing phuong a, b (H.4.28). Khi
do, moi vecto u déu b|eu thi (phan tich) dwgc mét cach duy
nhét theo hai vecto a b nghta la cé duy nhat cép sé (x;y)
sao cho ﬁ:x§+y5. b

a
Hinh 4.28
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3 Vi du 3. Cho tam giac ABC. Hay xac dinh diém M d& MA + 3MB + 2MC = 0.

58

Giai (H.4.29)

Hinh 4.29

Dé xac dinh vi tri clia M, trwéc hét ta biéu thi AM (véi gbc A da biét) theo hai vecto da biét

AB, AC.

Péng thirc vecto da cho tuong dwong vai: MA +3(MA + AB) +2(MA + AC) =0

@6m+3ﬁ+2ﬁzr§@m=%@+%ﬁ.

LAy diém E la trung diém clia AB va diém F thuéc canh AC sao cho AF = %AC.
Khi a6 A—E:%A—B va E:%A—c. Vivay AM = AE + AF .
Suy ra Mla dinh tht tu ctia hinh binh hanh EAFM.

Ta tr& lai van dé da dwoc néu trong phan dau bai hoc. Diém khdi tam M cla hé cac
chét diém A, A,, ..., A, VGi cac khéi luong tuong &ng m,,m,,...m  duoc xac dinh boi
dang thirc vecto

mMA, + m,MA, +---+m_MA =0.

Vi vay, viéc xac dinh diém khéi tam duwoc quy vé viéc xac dinh diém thoa man dang thirc
vecto twong ung.

BAI TAP
4.11. Cho hinh binh hanh ABCD. Gei M |a trung diém cula canh BC. Hay biéu thi AM theo
hai vecto AB va AD .

4.12. Cho ttr giac ABCD. Goi M, N twong trng |a trung diém clia cac canh AB, CD. Ching
minh ring BC + AD = 2MN = AC + BD.

4.13. Cho hai diém phan biét Ava B.
a) Hay xac dinh diém K sao cho KA + 2KB = 0.

07 +20B.
3

b) Chitng minh rang véi moi diém O, ta cd OK =
4.14. Cho tam giac ABC.
a) Hay xac dinh diém M d& MA + MB + 2MC = 0.

b) Chtrng minh rang véi moi diém O, ta co OA + OB +20C = 40M.

1
3



Chét diém A chiu tac dong clia ba luc F, F,, F, nhu Hinh 4.30
va O trang thai can bang (tc 1a F, +F, + F, =0). Tinh d6 I6n cla
caclyc £, F,, biét F, co d616n1a 20 N

Hinh 4.30

Em c6 biét?

Mac du dwa vao lyc day cla gio, bang cach di theo dudng dich déc, thuyén budm van
c6 thé di chuyén t&i mét vj tri & nguoc hudng gid so véi vi tri xuat phat.

Dich

Gio

' Phuong canh buém

|

Vi tri xuét phét

Ta hay dung kién thire vé vecto dé phan tich céc Iwc chinh tac déng téi sw chuyén déng
clia thuyén budm trong trwong hop nay. Luc F do gio tac dong vao canh budm duoc
phan tich thanh luc p cung phuong véi canh budm va lyc g vuéng goc vai canh budm.
Do canh buom mong nén e p chi truot di ma khong tac dong Ién canh budm. Ta lai
phan tich luc q thanh luc a cung phucng VoI song thuyén va lyc b co phuong vudéng
goc vaoi song thuyen Thuyén budm cé séng thuyen sau (mdi nhon) nén noé chiu maét
lwc can b’ dang ké cla nudc, vuéng goc v&i sbng thuyen Ngum ta diéu chinh huéng
thuyén (huéng séng thuyén), phuong clia canh budm dé luc can b' clia nwéc (lc nay
khéng phu thudc vao su diéu chinh) thang lwc b (co thé diéu chinh @6 I6n). Cudi cung,
dudi tac dong clia lyc a thuyén di chuyén va sau mét khoang thoi gian, né lai duoc diéu
chinh huwéng, dé di dén dich theo dwong dich dac.
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VECTO

TRONG MAT PHANG TOA PO

THUAT NGO  :KIEN THUC, Ki NANG

« Mat phang toa d& i+ Nhan biéttoa d6 ctia vecto va thé hién cac phép toan vecto theo toa da.

» Toa dé cla vecto i+ Thé hién méi quan hé gitra cac vecto théng qua toa dé cua chung.

. Ung du‘ng cla toa do vecto trong hai toan xac dinh vi tri caa vat trén
mat phang toa dd.

M6t ban tin dw bao thoi tiét thé hién = \ngwmw
duong di trong 12 gio cia mot con | i S _maurmmmes

- A e - 21 G $88 iouimve: & m i v o e
bao trén mét mat phang toa do. :

BAD 50 6 - NAKRRI- o
Tin chat 1c; 11:00h 061142019

Trong khoang thoi gian dé, tam béao
di chuyén thang déu tur vj tri co toa
@6 (13.8; 108,3) dén v tri co6 toa d6
(14,1;106,3). Dwavaothéngtin trén,
liéu ta cd thé du doan duwoc vi tri
cla tam b&o tai thdi diém béat ki
trong khoang thoi gian 12 gio doé
hay khéng?

"Nl g gl R

Hinh 4.31. Ta ¢6 thé dung mét phdn mat phang toa d6 dé mé ta
maot pham vi nhat dinh trén Trai Dat ma vj tri x° vi bac, y° kinh déng
cla tam bao dugc thé hién béi diém co toa db (x; y).

Trong bai hoc nay, ta gan cho méi vecto trén mat phang toa 46 mét cap sb dé co thé lam viéc
Vi vecto théng qua cép sé do.

1. TOA B0 CUA VECTO

D uoL. Trén truc sb Ox, goi A la diém biéu dién sb 1 va dat
OA=i (H.4.32a). Goi M la diém biéu dién s6 4, N la diém
biéu dién sé —g. Hay biéu thi méi vecto OM, ON theo vecto i. -

Njwe=
o410
B
R

Dung vecto, ta cé thé dién dat lai truc sb nhu sau: a)

Truc toa dé (con goi la truc, hay truc sé) 1a mét dudng thang o M

ma trén do da xac dinh mét diém O va mét vecto i co do dai 071 X
bang 1. Biém O goi la géc toa ds, vecto i goi la vecto don vi b)

cla tryc. Diém M trén truc bidu dién sbé x, néu OM = x,i Hinh 4.32
(H.4.32b),

>




3 H®2. Trong Hinh 4.33: Hay nhé lai quy 5
tic hinh binh hanh
va quy tac hiéu.

a) Hay biéu thi m0| vecto OM, ON
theo cac vecto 7, ,t

b) Hay biéu thi vecto MN theo cac
vecto OM, ON, tir d6 biéu thi vecto

I\J;U‘l
™~
R

N

=

MN theo cac vecto i, J.

-2 1
Trén mat phang vc'ri m@ot don vi do dg dai cho trwdc, xét hai truc Hinh 4.33
Ox, Oy co chung goc Ovavuodng goc v@inhau. K| hiéu vecto’ don
vj cua truc Oxla i, vecto don vi cua truc Oyla j Hé gém hai truc "

Ox, Oy nhu vay duoc goi la hé truc toa do Oxy. Piém O goi la
géc toa do, truc Ox goi la truc hoanh, truc Oy goi la truc tung.

tijlassnas rans

M&t phang chira hé truc toa @6 Oxy goi la mat phang toa dé Oxy Yo laawons
hay mat phang Oxy (H.4.34). Gt s
. 1 :
VGi méi vecto ¢ trén mat phang Oxy, cé duy nhéat cap sb "o o X >

(Xo; Vo) S0 cho u=x,i+Y,j. Ta néi vecto u cé toa d6

(x0: o) vaviétu = (x,; y,) hay u(x,; y,). Cac sb x,, ¥, tuong i 42

trng duoc goi la hoanh d6, tung do cua u.

Nhan xét. Hai vecto bang nhau khi va chi khi chiing cé cuing toa dé.

A

u(x; y)=v(x" y')@{ O
=yl

R —— ey

P vidu1 Tim toa dé clia cac vecto don vi ?} twong rng cua cac truc Ox, Oy.
Giai
Vii=1 +0jnéni cotoaddla(1;0)
Vij =0i +1j nén J cotoa dd la (0; 1).

3 tuyén tip 1. Tim toa d6 clia 0.

2. BIEU THUC TOA B0 CUA CAC PHEP TOAN VECTO

¥ uoz. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho u =(2-3), v = (41), a = (8;-12).
a) Hay biéu thi méi vecto u,v,a theo cac vecto |, |.
b) Tim toa d8 clia c4c vecto u + v, 4u.
c) Tim méi lién hé gitra hai vecto u, a.

b4 J

Cho hai vecto u = (x; y) va v =(x"; y"). Khi d6:

-f;+f/=(x+x';y+y'); 'f;—f/:(x—x';y—y'); -kf:':(kx; ky), voi ke R.




3 Vidu 2. Cho 3 =

D4 Trong mat phang toa d6 Oxy, cho diém M(x; y,).

ml/‘_‘\
le
_U“‘L\H____/

a) Tim toa dé cla §+B
b) Hoi avab co cung phuong hay khéng?
Giai

a)Vi a=(1; 2),5=[%;3) nén é+5=[§;5)

Ta c6 2b=(3;6) nén a—2b =(-2;-4).

b) Do %5 = [%;3] b nén hai vectoa va b cung phuong.

Nhan xét. Vecto '.}(x'; y') cung phwong voi vecto f;(x; y)= 0 khi va chi khi ton tai s6 k sao cho

x'=kx,y' = ky (hay la 2= = Y néu xy = 0).
Xy

Goi P, Q twong ing la hinh chiéu vuéng goc cla M trén truc

hoanh Ox va truc tung Oy (H.4.35).

a) Trén truc Ox, diém P biéu dién sé nao? Biéu thi OP theo i va
tinh @6 dai clia OP theo x,,

b) Trén truc Oy, diém Q biéu dién sb nao? Biéu thi OQ theo j va
tinh d6 dai clia OQ theo y,

c) Dwa vao hinh chtt nhat OPMQ, tinh d6 dai clia OM theo x, ;. Hinh 4.35

d) Biéu thi OM theo cac vecto |, j.

Neu diédm M co toa d6 (x; y) thi vecto OM co toa do (x y) va do dai [oM| = \}x‘* +y2.

Nhan xét. V6i vecto u = (x; y), talay didm M(x;y) thi u= OM. Do d6, |u| = |[OM| = Jx* + y2.
Chéng han, vecto = (2; —1) co d6 dai la |ul = {27 + (-1} = V5.

» uos. Trong mat phang toa dd Oxy, cho cac diém M(x; y) va N(x"; y").
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a) Tim toa d6 clia cac vecto OM, ON.
b) Biéu thi vecto MN theo cac vecto OM, ON va tim toa d6 ctia MN.
¢) Tim d6 dai clia vecto MN.



| V6i hai diBm M(x; y) va N(x"; y') thi MN = (x'- x; y'~ y) va khoang cach gitra hai didm |
| M, N1a MN =[MN| = f(x=x)? + (y - y .

3 Vi du 3. Trong mé&t phang toa @& Oxy, cho ba diém A(1;-2), B(3; 2), C(7; 4).

a) Tim toa d6 clia cac vecto AB, BC . So sanh cac khoang céch tir B t6i A va C.
b) Ba diém A, B, C cé thang hang hay khéng?
c) Tim diém D(x; y) @& ABCD la mét hinh thoi.
Giai
a) Tac6 AB=(3-12-(-2))=(24),BC=(7-3,4-2)=(4; 2).

Céc khoang céach tu B téi Ava Clan luot la:

AB=|ABl=v22+42 =2/5: BC=|BC| =42 + 22 = 2.5.
Do d6 cac khoang cach nay bang nhau.

b) Hai vecto AB= (2; 4), BC = (4; 2) khéng cting phwong (Vi §¢ %). Do d6 cac diém A, B, C

khéng clng nam trén mét dweng thang. Vay ching khéng thang hang.

c) Céac diém A, B, C khéng thang hang va BA = BC nén

c
B b
ABCD la mét hinh thoi khi va chi khi AD = BC .
Do AD =(x—1 y +2), BC = (4; 2) nén
_.Dz_(:«(:} X—1=4<:> x=5
y+2=2 y =0. A *D
0

Vay diém can tim 1a D(5; 0). Hinh 4.36

» Luyén tdp 2. Trong mat phang toa @6 Oxy, cho hai diém A(2; 1), B(3; 3).
a) Cac diém O, A, B cé thang hang hay khéng?
b) Tim diém M(x; y) d& OABM Ia mét hinh binh hanh.

3 Vi du 4. Trong mét phang toa dé Oxy, cho ba diém khéng thédng hang:
A(1; 3), B(=2; 6), C(5; 1).
a) Tim toa d6 trung diém | clia doan thang AB.
b) Tim toa d6 trong tam G clia tam giac ABC.
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% Vin dung. T théng tin dw bao bédo dugc duara o
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Giai

a) (H.4.37) Biém I(x; y) 1a trung diém cla doan thang AB khiva 7 $ =
chi khi )‘Tq‘ + !._B. =6 (*) Hinh 4.37
Mt khac JA =(1-x;3-y), IB=(-2-x; 6 —y), IA+IB =(-1-2x: 9 -2y).
1
X=——
-1-2x=0
Do do, (*) twong duong vai % & 2
9-2y=0 9
¥ =§-

il43)
b) Biém G(x; y) |a trong tdm cutia tam giac ABC khi va chi khi GA+GB + GC =0 (**).
Mat khac

GA=(1-x3-y),GB=(-2-x;6-y).,GC=(5-x1-y),

GA+GB+GC =(4-3x;10-3y).

4
X=—=
4-3x=0
Do do, (**) twong duong voi X o 3
10-3y=0"1 _10
Vay G[i; E] ' 5
3 3
Chay
« Trung diém M clia doan thang AB c6 toa d6 1a [XA ; X5 . Ya ;yg J
« Trong t&m G clia tam giac ABC c6 toa dé a ["A “‘: T Xc. Ya +J;s +Vc)

RS o2 o R Trong 12 gid, tam bdo dwoc du bao di chuyén
dau bai hoc, hay xac dinh toa do vitri Mcuatam  thang aéu tir A(13,8; 108,3) téi B(14,1; 106,3).
béo tai thei diém 9 gid trong khoang thdi gian  Geitoa d6 cia M 1a (x; ¥). Ban hay tim méi lién

12 gi& clia dy béo. hé gitra hai vecto AM va AB r6i thé hién méi

e e T . £ o . uan hé dé theo toa d6 détim x; y.
Chu y. Bé thé hién mét phan Trai bat trén mét - 2

ban d& phang nguoi ta dung mét phép chiéu
ban d6, vai d6 sai khac nhét dinh gilra ban vé
va thue dia (thuong dwoc quy dinh vai tng loai
ban dd). Vé nguyén tac, pham vi thé hién cang
hep thi cang chinh xac. Trong van dung nay, ta
chi tinh toan trong pham vi mét doan duwdng di
ngan clia tam bé&o.




BAI TAP

1.16. Trong méat phéng toa d6 Oxy, cho cac diém M(1;, 3), N(4; 2).
a) Tinh d6 dai clia cac doan thdng OM, ON, MN.
b) Chttng minh rang tam giac OMN vuéng can.

Trong mat phdng toa d6 Oxy, cho cac vecto a=3i -2/, b=(4—-1) va cac diém
M(=3:6), N(3:=3).
a) Tim mai lién hé gitra cac vecto MN va 2a—b.
b) Cac diém O, M, N cé thang hang hay khéng?
¢) Tim diém P(x; y) & OMNP [a mét hinh binh hanh.
18. Trong mat phang toa dé Oxy, cho cac diém A(1; 3), B(2; 4), C(-3; 2).
a) Chirng minh rang A, B, C |a ba dinh clia mét tam giac.
b) Tim toa dd trung diém M clia doan théng AB.

c) Tim toa d6 trong tam G cla tam giac ABC.

)
)
)
d) Tim diém D(x; y) @& O(0; 0) la trong tam clia tam giac ABD.

9. Sw chuyén déng cla mét tau thuy dwoc thé hién rén mét mat phang toa dé nhu sau:
Tau khéi hanh tur vi tri A(t 2) chuyén déng thang déu véi van toc (tinh theo gio) dugc
biéu thi bdi vecto v = (3; 4). Xac dinh vj tri cla tau (trén mat phang toa d6) tai thoi diém
sau khi khoi hanh 1,5 gio.

0. Trong Hinh 4.38, quan ma dang & vi tri co toa dé (1, 2). Hoi sau mét nwdc di, quan ma
c6 thé dén nhiing vi tri nao?

yﬁ ——

Ban cé thé tim hiéu dé biét
quy tac di chia quan ma.

Hinh 4.38
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TiCH VO HUGNG

CUA HAI VECTO
THUAT NGU KIEN THUC, Ki NANG
« Géc gilra hai vecto * Tinh géc, tich vé huéng cua hai vecto trong nhirng
- Tich v6 hwéng cua hai vecto i trwong hop cuthé.

tich vd huéng.

trong Vat li.

« Cdng thire toa dd cua tich vé hudng, tinh chét cla

* Lién hé khai niém tich vé huwdéng véi khai niém céng

Toan hoc cung cap ngdn nglt va céng cu cho nhiéu nganh khoa hoc. Trong cac bai hoc
trwdc, ta da dung vecto dé biéu dién cac dai lugng luc, van tée va dung phép toan vecto
dé tinh hop luc va téng hop van téc. Bai hoc nay tiép tuc xay dwng khai niém tich vé hudng
gitra hai vecto — déi twong toan hoc con dugc dung dé dinh nghfa khai niém céng sinh bdi
maét e trong Vat li.

1. GOC GIUA HAI VECTO

D wo1. Trong Hinh 4.39, sé do goc BAC ciing dugc goi la sé
do goc gitra hai vecto AB va AC. Hay tim sb do cac géc
gitta BC va BD, DA va DB.

-

b

™

Cho hai vecto u va v khac 0. T mét diém A tuy ¥, v& cac vecto
AB=u va AC=v (H.4.40). Khi 66, s6 do clia goc BAC dugc
goi la s do gbc gitta hai vecto u va v hay don gian la goc gitra

hai vecto u, v, ki hiéu 1a (u, v).

P

Chiy
« Quy udc ring goc gitra hai vecto v va 0 c6 thé nhan mét gia tri tuy ¥ tir 0° @én 180°.
« Néu (u, v)=90° thi ta ndi raing u va v vuéng géc véi nhau, ki hiéu 1a u L v hodc v L u.

Péc biét, 0 dwoc coi la vudng goc voi mai vecto.

1!
B Khi nao thi géc gitta hai vecto bang 0°, bang 180°7

7} Vi du 1. Cho tam giac ABC vuéng tai A va B = 30°.
Tinh (AB, AC), (CA, CB), (AB, BC). C
Giai (H.4.41)
Taco: (AB, AC)=BAC = 90°, (CA, CB)= ACB = 60°,

(AB, BC)= (BD, BC)= DBC = 150°. A

u
= —_—
A B
Hinh 4.40

30°

/3 wuyén tip 1. Cho tam giac déu ABC. Tinh (AB, BC).

B
Hinh 4.41



2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO

Hinh 4.42

Trong Vat Ii, néu Iuc F khéng ddi tac déng vao mét vat va diém dat cda lwc chuyén déng

thang tlr M t6i N, thi cong A clia luc F duoc tinh theo cong thirc: A =|F|- [MN| - cos (F, MN),
trong do |:E| la dd lon cua lwc !:'(theo don vi Newton);

[MNI 1a a6 dai clia vecto MN (theo don vi mét);

(F, MN) 1a géc gitia hai vecto F va MN .
Toan hoc goi gia tri A (khdng ké don vi do) trong biéu thire néi trén 1a tich vé huéng cla hai
vecto F va MN.

Tich v6 huéng cla hai vecto khac vecto-khéng u va v la mét o
ki hiéu la v-v, duogc xac dinh béi cong thire sau:

u-v=lul-Ivl-cos(uv).

#

1]
H Khi nao thi tich vé huwdng clia hai vecto khac vecto-khéng u,v la mot sé dwong? La mét
s6 am?

il Binh phwong vé hudng cua
Chuy moét vecto bang binh phwong

« Ulveuv=0. . a6 dai cia vecto do.
* u-u con duoc viét la u va duwgc goi la binh phuong

v6 huéng clia vecto o. Tacod o =lul-lul - cos0° = il
1)
&3 kninaothi (5.v) =i v*2

3 Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a.

Tinh cac tich vé huéng sau:. AB-AD, AB- AC, AB-BD.

oy o ey g A B
Giai. Vi (AB,AD) = 90° nén AB- AD =0,
Hinh vuéng c6 canh bang a nén c6 duéng chéo bang av2.
Mét khac, (AB,AC) =45°, (AB,BD) = 135°, do @6
AB-AC = AB- AC - cos 45° :a-aﬁ-ﬂzaz;

2 D C
e Hinh 4.43
AB-BDzAB-BD-cos135°=a-aﬁ-[—%}=—a2. "

3 Luyén tdp 2. Cho tam giac ABC cb
BC=a, CA=b, AB=c. Hay nho lai dinh |i cosin.

Hay tinh AB-AC theo a, b, c.
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3.BIEU THUC TOA PO VA TiNH CHAT CUA TiCH VO HUGNG

b 2 HO2. Cho hai vecto cung phuwong gz (x;y)va V= (kx;ky). Hay kiém tra céng thirc
u-v= k(x* + y*) theo tlrng trwdng hop sau:

a) u 0;
b) U=0va k> 0;
c)u=0vak<0.
) uo=. Trong mét phang toa dé Oxy, cho hai vecto khéng cuing phuong u = (x;y)vav = (x;y").

a) Xac dinh toa do clia cac diém A va B sao cho e o
OA = u OB=v. :E;ecgl rang, theo dinh li césin,

b) Tinh AB?, OA?, OB?* theo toa d6 clia A va B. 5 0OA® +0B? - AB?
c) Tinh OA.OB theo toa d6 cla A, B.

Tich vé hwdng clia haivecto u = (x;y) vav = (x";y")
dwoc tinh theo cbng thirc:

u-v=xx'+yy'

Nhan xét
« Hai vecto v va v vuéng goc véi nhau khi va chi khi xx'+ yy'=0.
« Binh phurong v6 hwéng cla u(x;y) la U =xt+y?
.NeUU¢0vaV¢0th|cos(uv) ki X0+ iy :
|l - V] .Jx Wt

B Vi du 3. Trong mét phang toa dé Oxy, tinh tich vé hudng clia cac cap vecto sau:
a) U=(2-3)vav=(53);
b) Hai vecto donvi i va j twong &ng cla cac truc Ox, Oy.

Giai
a)Tacc'm:6-6:2-5+(—3)-3:10—9=1.
b)Vi i=(10)va j=(0:1)néni-j=1.0+0-1=0.

B Luyén tip 3. Tinh tich v6 huéng va géc githa hai vecto 1 =(0;-5), v = (+/3;1).

» woa. Cho ba vecto u = (x:¥1)s V= (%,3¥5), W= (X33¥3)-
a) Tinh f:-(ff . E), u-v+u-w theo toa dd clia cac vecto u, v, w.
b)Sosanh u-(v+w) va u-v+u-w.

c)Sosanh u-v va v-u.
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| Tinh chat cua tich v hwéng

V6iba vecto u, v, w bét ki va moi s6 thuc k, ta co:

V=v-u (tinh chét giao hoan);

W)=U-V+U-W (tinh chét phan phdi dbi véi phép cong);
u u

Chuy. Tir cac tinh chét trén, ta cé thé chirng minh dugc:
u-(v-w)=u-v-u-w (tinh chat phan phéi déi véi phép trir);
(U +v) —u 20V (u—-v)y U 204y

W+v)-(U-v)=t —v".

# Vi du 4. Cho tam giac ABC vuéng tai A co B=60°. Goi Mla trung diém clia canh BC. Trén
cac canh AB, AC lan luot lay cac diém P, Q. Chirng minh rang PMQ = 90° khi va chi khi

BP ++/3CQ = BC.

Giai (H.4.44)
P4t MB = MC = a. -
Ta co PMQ =90° <> MP -MQ =0
& (MB + BP)-(MC +CQ) =0 y
< MB-MC +MB-CQ+BP-MC+BP-CQ=0. (1)
Mat khac, o "
MB-MC = MB-MC -cos180° = —a°;
MB-CQ =MB-CQ-cos30° =§a-CQ;
ﬁ-W:BP-MC-cosso%%a-sp; . 60°
BP.CQ=BP-CQ-cos90° =0. A P2 -
Hinh 4.44
Do d6
() > =& +§a-CQ+%a-BP ~0

J3

1
—CQ+=BP-a=0
TN

< 3CQ+BP=2a
= +f3CQ+BP=BC.

Ta c6 diéu phai chirng minh.

69



¥ Luyén tdp 4. Cho tam giac ABC vai A(-1; 2), B(8; 1), C(8; 8).
Goi H la tryc tam cua tam giac.

a) Chirng minh rang AH -BC =0 va BH-CA=0. A

b) Tim toa dé cua H.

c) Giai tam giac ABC. 5 = C
Hinh 4.45

» vin dung. M6t luc F khéng déi tac ddng vao mét vat va diém dat cha luc chuyen déng thang
tlr A @én B. Luc F duoc phén tich thanh hai luc thanh phan la F va F (F F4E)

a) Dua vao tinh chét clta tich vé hwdng, hay giai thich vi

sao céng sinh bai luc F (da duwoc dé cap o tren) bang s ;
téng clia cac cong sinh béi cac luc F va F ff: i

b) Gia st cac luc thanh phan F,, F, tuong (ng cung it \F__ B
phwong, vuéng goc véi phuong chuyén déng clia vat. TT7Tr7I7777777777 777777777
Hay tim méi quan hé gitra cac céng sinh badi luc F va s 4
19, =8 v

BAI TAP

1.21. Trong mat phang toa d6 Oxy, hay tinh géc gitra hai vecto avab trong méi trwdng hop sau:
a)a=(-31), b=(26); b)a=(31),b=(24);  c)a=(~21),b=(2-+2).
1.22. Tim diéu kién clia u, v dé:
a)u-v =|ul-vl; b) u-v=-d-I.
23. Trong mét phang toa d& Oxy, cho hai diém A(1;2), B(—4;3). Goi M(t;0) |a mét diém
thugc truc hoanh.
a) Tinh AM-BM theo t.
b) Tim t & AMB = 90°.
24. Trong mét phéng toa dd Oxy, cho ba diém khéng thang hang A(-4; 1), B(2; 4), C(2; -2).

a) Giai tam giac ABC.
b) Tim toa d6 truc tam H clia tam giac ABC.

25. Chirng minh rang véi moi tam giac ABC,

1 I—2 —2 i
Sisi :-JAB -AC" -(AB-AC) .
2 _
26. Cho tam giac ABC ¢ trong tam G. Chirng minh rang véi moi diém M,
MA? + MB® + MC? = 3MG” + GA® + GB® + GC”.
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BAI TAP CUOI CHUONG IV

A - TRAC NGHIEM

4.27. Trong mé&t phang toa dé, cap vecto nao sau day cé cung phuong?
A U=(23) vaff:[%;s} B.a=(v2;6)vab=(1;3v2)
C. i=(0;1)va j=(10). D. c=(13) va d =(2-6).

4.28. Trong méat phang toa dé, cap vecto nao sau day vuéng goc véi nhau?

A u=(23)vav=(48). B.a=(f-1)vab=(-11).
C.z=(ab)va t=(-ba). D. n=(11) va k=(20).
4.29. Trong méat phang toa dé, vecto nao sau day cé dé dai bang 17
A a=(11). B. b=(1-1).
5 1 - L
E c=[2;5]. D. d=[%;Tg].
4.30. Goc gira vecto a = (1,—1) va vecto b =(-2;0) c6 sb do bang:
A. 90°, B. 0°. €.435°. D. 45°.
4.31. Khang dinh nao sau day la dang?
A (a-B)c=alb-c) B.(a-b) =a"-b"
¢ a-b=lal lélsin(2.5). D.5-(b-¢)-a-b-a-C
4.22. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh a. Khang dinh nao sau day la dung?
A. (AB,BD) = 45°. B. AC-BC =a.
C. AC-BD=2a2. D. BA-BD = -a°.
B - TU LUAN

4.33. Trén canh BC cua tam giac ABC lay diém M sao cho MB = 3MC.
a) Tim méi lién hé gitra hai vecto MB va MC.
b) Biéu thj vecto AM theo hai vecto AB va AC.




4.34. Cho hinh binh hanh ABCD. Chirng minh rang véi moi diém M, ta cé:
MA + MC = MB + MD.
4.35. Trong mat phang toa dé Oxy, cho A(21),B(-2;5) va C(-5;2).
a) Tim toa d6 clia cac vecto BA va BC.

b) Chirng minh rang A,B,C la ba dinh ciia mét tam giac vuéng. Tinh dién tich va chu vi
clia tam giac do.
c) Tim toa dé trong tdm G cua tam giac ABC.
d) Tim toa d6 clia diém D sao cho t& giac BCAD la mét hinh binh hanh.
4.36. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(1,2),B(3;4),C(~1,-2) va D(6;5).
a) Tim toa d6 clia cac vecto AB va CD.
b) Hay giai thich tai sao cac vecto AB va CD cluing phwong.
c) Gia sir E la diém c6 toa d6 (a;1). Tim a dé cac vecto AC va BE cung phuong.
d) V&i a tim dwoc, hay biéu thj vecto AE theo cac vecto AB va AC.
4.37. Cho vecto a=0. Chirng minh réng Fllé (hay con dugc viét la %) la mét vecto
don vi, cung hudéng veoi vecto a.
1.38. Cho ba vecto a,b,u vai |a|=|b|=1va a 1 b. Xét mét hé truc Oxy vai céc vecto don vi
i =a,j = b. Chirng minh rang:

a) Vecto i cotoa dola (u-a:u-b).
a

1.29. Trén sbng, mét ca ndé chuyén dong théng déu theo hudng S15°E (xem chu thich &
Bai 3.8, trang 42) vé6i van téc c6 dé Ién bang 20 km/h. Tinh @6 16n clia van téc riéng cla
ca no, biét rang nudc trén séng chay vé hudang déng véi van tée cé dé 16n bang 3 km/h.



CHUONG V

CAC SO DAC TRUNG
cUA MAU SO LIEV

KHONG GHEP NHOM

ey

- Thc‘ing ké la co s6 ctia khoa hoc”.
Karl Pearson (nha théng ké ngudi Anh, 1857 — 1936)

THUAT NoUr KIEN THU'C, Ki NANG

- S6 gan dung « Hiéu khai niém sb gan dung, sai sé tuyét déi.

+ Sai s6 tuyét déi * Xac dinh sb gan dung ctia mét s véi do chinh xac cho trudc.

« Db chinh xac « Xac dinh sai s6 twong ddi cuia sé gan dung.

- Sai sb tuwong déi « Xac dinh sb quy tron clia s6 gan dung véi dé chinh xac cho truée.
- S6 quy tron - Biét sir dung may tinh cam tay dé tinh toan véi cac sé gan dung.

Pinh Everest dwgc ménh danh la “néc nha cla thé giéi”,
bdi day |a dinh nui cao nhét trén Trai Dat so véi muc nuée
bién. C6 rat nhiéu con s6 khac nhau @4 tirng dwoc céng bb
vé chiéu cao cla dinh Everest:

8 848 m; 8 848,13 m; 8 844,43 m; 8 850 m;...

Vi sao lai cd nhiéu két qua khac nhau nhu vay va dau la
con so chinh xac? Ching ta sé cung tim céu tra loi trong .« " & o o . . d
bai hoc nay, sau khi tim hiéu vé s6 gan dung va sai so.

Binh Everest
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1.50 GAN PUNG

91. Ngay 8-12-2020, Trung Quéc va Nepal ra théng céo chung khéng dinh chiéu cao mai
do duwoc cla dinh nui cao nhét thé gidi Everest la 8 848,86 m.
(Theo Tuoitre.vn)

Trong cac sb dugc dua ra & tinh hudng maé dau, sé nao gan nhat vai sé dugc céng bé & trén?

D Wo2. Trang va Hoa thuc hién do thé tich mét céec nudc cm? cm?
bang hai éng dong c6 vach chia dugc két qua nhu Hinh 5.1. 15 15
Hay cho biét s do thé tich trén mai ong. 14 | 14
5 y — v TR K. 13

Trong nhiéu trwong hop, ta khong biét hoac kho biét 12 12
sé dung (ki hiéu la @) ma chi tim dwoc gia tri khac =
xap xi n6. Gia trji nay dwoc goi la sé gan dung, ki hiéu 11— 11
|laa o 10
Hinh 5.1

Chang han, cac s do khac nhau vé chiéu cao cua dinh Everest trong tinh hudng mé dau
déu la cac so gan dung.

Al
H Hay lay mét vi du khac vé sb gan dung.

3 Vidu 1. Goi dla dd dai duwong chéo cla hinh vuéng canh bang 1. Trong hai s 2 va 1,41,

s6 nao la sb dung, sé nao la sé gan dung cla d?

Giai

Hinh vuéng cé canh bang 1 c6 d6 dai clia dwdng chéo la d= 1-+/2 = 42, Vay +/2 1a sé dung;
1,41 la sé gan dung cla d.

® Luyén tip 1. Goi Pla chu vi cua duong tron ban kinh 1 cm. Hay tim mét gia tri gan dung cla P.

trén c"mg do th&r hai dwoc hinh anh nhu Hinh 5.2. Ki hiéu

74

Chui y. Ta c6 thé sir dung may tinh cam tay dé tim gia tri gan dung clia cac biéu thic chira

cac s6 vo fi nhu n,va, ¥a,... Chéng han, dung may tinh cam tay @ tinh 2°+/3, bm cac
phim nhu sau:

Két qua nhan dwoc co ba chir s6 thap phan sau dau phay la 886,810.
2. SAI SO TUYET POI VA SAI SO TUONG BOI

a. Sai so tuyét doi 13,1 ou-

»2. Trong HD2, Hoa dung kinh lup @& quan sat muc nudc 2 T
) ! ) 15kees

a (cm?) la so do the tich cua nudéc.

Quan sat hinh vé dé so sanh |13 — 3| va |13,1- 3| réi cho

biét trong hai sé do thétich 13 cm3va 13,1 cm?, s do nao

gan véi thé tich cta coc nwéce hon.




Gia tri A, = |a- a| phan anh mirc d6 sai léch gitra so dung 3 va s6 gan dung a, duoc goi
| 1a sai s6 tuyét déi cla sb gan dung a.

Chuy

« Trén thuc té, nhidu khi ta khdng biét @ nén cling khéng biét A_ Tuy nhién, ta c6 thé danh
gia dugc A, khdng vugt qua maét sé duwong d nao do.
Chang han, trong HD3, ta thay |13,1 —a| < |13,1 - 13| = 0,1 (cm?).
Vay véi a = 13,1 (cm?), sai s6 tuyét déi clia a khdng vwrot qua 0,1 cm?.

« NéuA, sdthia-d<a<a+d, khi do ta viét 2 =a+d va hiéu la s6 dung @ nam trong
doan [a-d; a+d] Do d cang nhé thi a cang gén a nén d duoc goi la dé chinh xac cla

sb gan dung.
3 vidu 2. M6t cong ty st dung day chuyén A dé déng gao vao bao »
v&i khéi lvgng mong mudn 1a 5 kg. Trén bao bi ghi théng tin khdi . e
lwong la 5 £ 0,2 kg. Goi a la khdi lwvong thuc clia mét bao gao

do day chuyén A déng goi. GAO DAC SAN
a) Xac dinh s6 dting, s gan ddng va d6 chinh xac. br o o

5
e
2y

b) Gia trj clia @ nam trong doan nao?

Giai o
a) Khéi lvong thuc clia bao gao a 1a sé dung. Tuy khéng biét E&@m '
a nhung ta xem khdi lvgng bao gaola 5 kg nén 5 la sé gan TL:5£02kg +

1
dung cho a. B6 chinh xac la d = 0,2 (kg). \

b) Gia tri clia @ nam trong doan [5 - 0,2; 5 + 0,2] hay [4.8; 5,2].
P Luyén tip 2. Mét phép do dwdng Kinh nhan té bao cho két qua la 5 + 0,3 pm. Budng kinh
thwc clia nhan té bao thudc doan nao?

Chu v. Trong céac phép do, dé chinh xac d cta sbé gan dung bang mét nira don vj cla
thuéc do. Chang han, mét thudce do co chia vach dé&n xentimét thi moi gia tri do nam gitra
6,5 cm va 7,5 cm déu duoc coi la 7 cm. Vi vay, thuéc do co thang do cang nho thi cho gia
tri do cang chinh xac.

b. Sai s twong doi
2 woa. Cong ty (trong Vi du 2) cling str dung day chuyén B dé& déng gao v&i khéi leong chinh
xac la 20 kg. Trén bao bi ghi théng tin khoi lwgng la 20 £ 0,5 kg.
Khéng dinh “Day chuyén A tét hon day chuyén B" Ia dung hay sai?
Méc du dé chinh xac cta khéi lwgng bao gao déng bang day chuyén A nhd hon nhung do

bao gao déng bang day chuyén B ndng hon nhiéu nén ta khéng duwa vao sai sé tuyét déi ma
duwa vao sai s6 tuong déi dé so sanh.
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Sai s6 trong déi cia s6 gan dung a, ki hiéu la 5, la fi s6 gitra sai s6 tuyét ddi va lal,

frcla 5, = 2e.
lal
Nhan xét. Néu @=a+d thi A_ <d, do d6 &, gﬁ. Néu ﬁ cang nho thi chéat luong cla
a a

phép do hay tinh toan cang cao. Ngu &i ta thuéng viét sai sé twong déi dwdi dang phan tram.
3 Vi du 3. Trong mét cudc diéu tra dan sé, nguoi ta viét dan sd clia mét finh la:
3574 625 ngudi + 50 000 nguoi.
Hay danh gia sai s6 twong dbi ctia sb gan dang nay.
Giai
Ta co a = 3 574 625 nguoi va d = 50 000 nguoi, do dé sai s twong déi la:
d 50 000
0 £ —=—"—"—"—=14%.
*“lal 3574625 "%
P Luyén tip 3. Danh gia sai s6 twong ddi clia khéi lvgng bao gao duoc ddng goi theo hai day
chuyén A, B & Vi du 2 va HD4. Dua trén tiéu chi nay, day chuyén nao tét hon?

3.QUYTRON SO GAN BUNG

Trong thurc té do dac va tinh toan, nhiéu khi ta chi can biét gia tri gan dung clia mét dai lwong
voi d6 chinh xac nao d6 (ké ca khi biét dugc gia tri dung clia né). Khi dé, dé cho gon, cac sé
thuong dugc lam tron (con goi la quy tron).

| 86 thu dwoc sau khi thwe hién 1am tron sé duoc goi | » Déi véi chir s6 hang lam tron:
la s& quy tron. Sé quy trén 1a mét sbé gan dung clia sé — Gitr nguyén néu chir sé ngay
| ban dau. ] bén phai né nhé hon 5;
VUI LUULUL oU —Téang 1 don vi néu chir sb
»Vidua ngay bén phai né lén hon
a) Lam tron s62359,3 dénhang chuc, sé 18,693 dén hang hodic bang 5.
phan tram va sé dung d [5,5;6,5) dén hang don vi. + B6i v&i chir s6 sau hang

Panh gia sai s6 tuyét ddi clia phép lam tron sé dung d. lam tron:

b) Cho s gan dung a = 2,53 v&i d chinh xac d = 0,01.
S6 dung a thude doan nao? Néu lam tron sé a thi nén
lam tron dén hang nao? Vi sao?

Giai

a) Sé quy tron cla s 2 359,3 dén hang chuc la 2 360; sb quy trén clia sé 18,693 dén hang
phan tram 1a 18,69. Moi s6 dung d <[5,5;6,5) khi lam tron dén hang don vi déu thu duoc
sb quy tron la 6 va sai sb tuyét déi |[d - 6| < 0,5.

— B di néu & phan thap phan;
— Thay bdi cac chit sé 0 néu &
phan s6 nguyén.

b) Sé dung & thudc doan [2,53 - 0,01; 2,53 + 0,01] hay [2,52; 2,54]. Khi lam tron sb gan dung
a ta nén lam tron dén hang phéan chuc do chir sé hang phén tram cla a la chir sé khong
chac chan dung.
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Nhan xét

« Khi thay sé dung bdi sé quy tron dén mét hang nao dé thi sai sé tuyét ddi clia sé quy tron
khéng vuot qua nira don vi clia hang lam tron.

« Cho sb gan ding a v6i d6 chinh xac d. Khi duoc yéu cau lam tron sé a ma khong néi rd
lam tron dén hang nao thi ta lam tron sé a dén hang thap nhat ma d nho hon 1 don vi cla
hang do.

¥ Vidu5. Cho sb gan dung a = 581 268 v&i d6 chinh xac d = 200. Hay viét sb quy tron clia sd a.

Giai

Vi d6 chinh xac dén hang tram (d = 200) nén ta lam tron a dén hang nghin theo quy tac lam

tron & trén. S6 quy tron clia a la 581 000.

P Luyén tip 4. Hay viét sb quy tron clia s6 gan dlng trong nhiing trudng hop sau:
a)11251900+ 300; b) 18,2857 +0,01.

3 vian dung. Cac nha vat i str dung hai phuong phap khac
nhau dé do tudi chia vi tru (don vi i ndm) I&n wet cho hai
két qua la: 13,807 £ 0,026 va 13,799 + 0,021.

Hay danh gia sai sé twong dbi ciia méi phwong phéap.
Can cl trén tiéu chi nay, phuong phap nao cho két qua
chinh xac hon?

BAITAP
5.1. Trong cac s6 sau, nhitng sd nao la s6 gan dung?
a) Can mét tui gao cho két qua la 10,2 kg.
b) Ban kinh Trai Bat la 6 371 km.
c) Trai Bat quay mot vong quanh Mat Troi méat 365 ngay.
Giai thich két qua “Po d6 cao clia mét ngon nui cho két qua a 1 235 +5 m” va thuc hién
lam tron s gan dung.
3. Str dung may tinh cam tay tim sé gan dung cho /7 voi @6 chinh xac 0,0005.
5.4. Cac nha vat li sir dung ba phuong phap do hang sé Hubble Ian ot cho két qua nhw sau:
67,31 + 0,96; 67,90 + 0,55; 67,74 + 0,46.
Phuwong phap nao chinh xac nhét tinh theo sai sé twong ddi?
5.5. An va Binh cuing tinh chu vi clia hinh trén ban kinh 2 cm véi hai két qua nhu sau:
Két qua clia An: S,=2nR~ 23,14 -2 = 12,56 cm;
Két qua clia Binh: S,= 2nR~2-3,1-2=12,4 cm.
Hoi:
a) Hai gia trj tinh dwoc cé phai la cac sb gan dung khéng?
b) Gia tri nao chinh xac hon?

5.6. Lam tron s6 8 316,4 d@én hang chuc va 9,754 @én hang phan tram rdi tinh sai s tuyét
ddi clia s6 quy tron.
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CAcC SO PAC TRUNG

PO XU THE TRUNG TAM

THUATNGU | KIENTHUC, Ki NANG

« Sétrungbinh i - Lwa chon va tinh cac s6 dac trung do xu thé trung tam ctia mét mau
« Trung vi s0 liéu: sb trung binh, trung vi, tir phan vi, mét.

« Tt phan vi + Giaithich y nghTa, vai tré ctia cac s6 ddc trwng trong mau s6 liéu thure tién.
« Mét * Rutra ket luan tir y nghta clia cac s6 dac trung do xu thé trung tam.

Hai phuwong phap hoc tiéng Anh khac alzlelzln glz1elal7
nhau dugc é}p dung cho hai Iop A va B slel 7192 gl3lal7]5
co trinh dé tieng Aph twong du’o’rlg nhau. 5171598 5l6l8l7]a
Sau hai trjéng, diém khao sat tiéng Anh NEANEE 513010719
(thang diém 10) cla hai Iép duwoc cho 52150717 617161715
nhu hinh bén. Lop A Lop B

Quan sét hai mau s liéu trén, cé thé danh gia duoc phuong phap hoc tap nao hiéu qua hon khéng?
Pé lam duoc diéu do, nguoi ta thudng tinh toan cac sé dac trieng cho méi mau sé liéu roi

so sanh.

Bai hoc nay sé gi6i thiéu vé céc s dac trwng do xu thé trung tam, tirc 1a céc sb cho ta biét

théng tin vé vi tri trung tam clia mau sé liéu va dugc dung lam dai dién cho mau sé liéu.

1. SO TRUNG BiNH VA TRUNG VI

a. Sé trung binh
Tir méu sb liéu vé diém sb clia hai I6p A, B trén, em héy:
2 w1 Tinh trung binh céng diém khao sat tiéng Anh ctia méi 16p A va B.
2 wo2. Dya trén diém trung binh, héy cho biét phuong phap hoc tap nao hiéu quéa hon.

S6 trung binh (sb6 trung binh céng) ctia mau sé liéu x,,x,,...,x,, ki hiéu la X, dwoc tinh

bang céng thurc: X4 Xyt X,

n

X =

Chii y. Trong triedng hop méu sé liéu cho duéi dang bang tan sé thi sb trung binh dwoc tinh
theo céng thurc:
X =

mX, +MyX, +...+ M. X,
n 1
trong d6 m, latan sé cla giatri x, van=m, +m, +...+m,.

‘P Vi du 1. Théng ké sd cudn sach mébi ban e
trong I6p @& doc trong nam 2021, An thu S6 cudn sach | 1 2|3
dugc két qua nhw bang bén. Haoi trong nam -

2021, trung binh méi ban trong 16p doc bao S0 ban 3151510
nhiéu cudn sach?

ok
;*\TE}B;};




Giai

Sébantrongloplan=3+5+15+10+ 7 = 40 (ban).

Trong nam 2021, trung binh méi ban trong 16p doc sé cudn sach |a:
3-1+5.2+15-3+10-4+7-5

40
Y nghia. Sé trung binh Ia gia trj trung binh céng clia cac sé frong mau sé liéu, né cho biét vj
tri trung tdm clia mau so liéu va coé thé dung dé dai dién cho mau sé liéu.

=3,325 (cudn).

¥ Luyén tip 1. Bang sau cho biét thoi gian chay cuw i 100 m clia cac ban trong 1&p (don vi gidy):

Thaoi gian 12 13 14 15 16
S6 ban S 7 10 8 6

Héy tinh thai gian chay trung binh cw li 100 m cla cac ban trong 16p.

b. Trung vi

Mét céng ty nhé gom 1 giam dbc va 5 nhan vién, thu nhap hang thang clia giam déc la
20 triéu déng, clia méi nhan vién la 4 triéu déng.
a) Tinh thu nhap trung binh clia cac thanh vién trong céng ty.
b) Thu nhap trung binh c6 phan anh dung thu nhap clia nhan vién céng ty khéng?
Trong trwéng hop mau s6 liéu coé gia tri bat thueng (rat Ion hodc rat bé so voi da sé cac gia
tri khac), ngudi ta khong dung sé trung binh dé do xu thé trung tam ma dung trung vi.

| Pé tim trung vi (ki hiéu 1a Me) ciia mot mau sé liéu, ta thwe hién nhu sau:
« S&p xép céc gia tri frong mau sé liéu theo thir tw khéng giam.
« Néu sb gia tri cila mau s6 liéu la s 1€ thi gia trj chinh gilta ctia m&u 1a trung vi. Néu la
s0 chan thi trung vi la trung binh céng cua hai gia tri chinh gitra cia mau.

3 Vi du 2. Hay tim trung vi cho mau sé liéu vé lwong cla giam ddc va nhan vién céng ty duoc
cho trong HBE3.
Giai
Pé tim trung vi clia mau s liéu trén, ta lam nhw sau:
« Sép xép sd lieu theo thir tw khéng giam:

4 4 4 4 4 20.
L

Hai gia trj chinh gitta
« Day trén c6 hai gia tri chinh gitra cung bang 4. Vay trung vi ciia mau s6 liéu cling bang 4.
Trong méau sb liéu dwoc sap xép trén, sb phan tir & bén trai trung vi va sé phan ttr & bén phai
trung vi bang nhau va bang 3. Lwong clia giam déc cao hon han sé trung binh, day chinh |a
gid tri bat thiwdng. Néu ta thay lwong cla giam dbc la 30; 40; 50;... (triéu déng) thi trung vi
van khong thay déi trong khi sé trung binh sé thay déi.
Y nghia. Trung vi khéng bj anh hudng bai gia tri bat thudng trong khi sé trung binh bj anh
hudng béi gia tri bat thuong. Vi vay, khi mau sb ligu co gia tri bat thuong ngudi ta thuwong
dung trung vi dai dién cho cac sd liéu thong keé.

3 Luyén tdp 2. Chiéu dai (don vi feet) clia 7 con ca voi trudng thanh dugc cho nhu sau:
48 53 S51 31 93 M2 B2

Tim s6 trung binh va trung vi clia mau sé liéu trén. Trong hai sb dd, sé nao phu hop hon dé
dai dién cho chiéu dai clia 7 con ca voi trudng thanh nay?
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2.TU PHAN VI

2 uoa. Diém (thang diém 100) clia 12 thi sinh cao diém nhét trong mét cudc thi nhu sau:
o8 74 92 81 97 88 75 69 87 69 75 T1I.

Ban tb chirc muén trao cac giai Nhat, Nhi, Ba, Tu cho céc thi sinh nay, méi giai trao cho 25%
s6 thi sinh (3 thi sinh).

Em hay giup ban té chirc xac dinh cac ngudng diém dé phan loai thi sinh.

| Dé tim cac ti phan vi clia mau sé liéu co n gia tri, |
ta lam nhu sau:

e E CR A . - 2 Ntra s liéu Ncra s liéu
» Sap xép méau so liéu theo thir tw khéng giam. : ;
P Xep i i g9 bén trai bén phai

* Tim trung vi. Gia tri nay la Q... : ; ; —
Gia tri Q, Gia tri
nho nhéat |6n nhét

Hinh 5.

- Tim trung Vi clia nlra s6 liéu bén trai Q, (khéng
bao gdbm Q, néu nlé). Gia tri nay 1a Q..

N
Lo
)

« Tim frung vi clia ntra s6 liéu bén phai Q, (khdng |
bao gom Q_ neu nle). Gia tri nay la Q..
Q,, Q,, Q, dugc goila cac tr phan vi clia mau s liéu.

§
¥

Chuay. Q, dwgc goi la ttr phan vi thir nhét hay tlr phan vi duoi, Q, duoc goi la tr phan vi thir ba
hay tr phan vj trén.

Y nghia. Cac diém Q,,, QZ, Q3 chiamau 25% 0 25% Q. Q. 25%
so liéu da sap xép theo thir tr tlr nho e — — = ==
dén |&dn thanh bon phan, méi phan Géu  Gig tri nhd nhét 250,  Gia tri I6n nhét

chira 25% gia tri (H.5.3b).

Hinh 5.3b. Céac tur phén vi

3 Vi du 2. Ham luong Natri (don vi miligam, 1 mg = 0,001 g) trong 100 g mét sé loai ngti cée
dwoc cho nhu sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130

140 180 190 160 290 30 220 180 200 210

Hay tim cac t phan vi. Cac tr phan vi nay cho ta théng tin gi?
Giai
« Sép xép cac gia tri nay theo thir tw khéng giam:
0 50 70 100 130 140 140 150 160 180 180 180 190 200 200 210 210 220 290 340.
-
Hai gia tri chinh gitra
« Vin=20lasb chdn nén Q,la trung binh c6ng cla hai gié tri chinh gitra:
Q,= (180 +180) : 2 = 180.
« Tatim Q, la trung vi cla nira sé liéu bén trai Q.
0 50 70 100 130 140 140 150 160 180
vatim duoc Q,= (130 + 140) : 2= 135.

80



- Tatim Q, la trung vi clia nlra s6 liéu bén phai Q,;
180 180 190 200 200 210 210 220 290 340
va tim dugc Q, = (200 + 210) : 2 = 205.

0 135 180 205 340
a 6,8

Hinh 5.4. Hinh dnh vé su phdn bé ctia méu sé liéu

Céc tr phan vi cho ta hinh anh phan bé clia méu s6 liéu. Khoang céch tir Q, dén Q, 1a
45 trong khi khoang cach tir Q, dén Q, 1a 25. Biéu nay cho thady mau s liéu tap trung voi
mat d6 cao & bén phai ciia Q, va méat dé thap & bén trai cla Q,(H5.4).

¥ Luyén tip 3. Bang sau day cho biét sé 1an hoc tiéng Anh trén Internet trong mét tuan cia mét
s6 hoc sinh I&p 10:

Sé 1an
Sé hoc sinh 2 4 6 12

Hay tim cac t& phan vi cho méau sé liéu nay.

3.MOT

D wos. Mot clra hang giay thé thao da théng ké c& giay clia mét s khach hang nam dwoc
chon ngau nhién cho két qua nhu sau:
38 39 39 38 40 41 39 39 38 39 39 39 40 39 30
a) Tinh c& giay trung binh. S6 trung binh nay c6 y nghfa gi v&i ctra hang khéng?
b) Clra hang nén nhap c& giay nao véi sé luong nhiéu nhat?

| M6t clia mau s6 liéu 1a gia tri xuét hién véi tan sb Ién nhat. |

Y nghia. C6 thé dung mét dé do xu thé trung tdm clia mau s6 liéu khi mau sb liéu cé nhiéu
gia tri trung nhau.

3 vidu 4. Thoi gian truy cap Internet (don vi gid) trong mét ngay clia mét sé hoc sinh 16p 10
duoc cho nhw sau:
0 0 1 1 1 3 4 4 5 6.
Tim mét cho m&u sé liéu nay.
Giai
Vi s6 hoc sinh truy cép Intemet 1 gi& méi ngay la Ién nhat (co 3 hoc sinh) nén mét la 1.
Nhan xét
« M6t cé thé khdng |a duy nhéat. Chang han, véi méau sé liéu
8 7 M0 9 v &6 7 8 8
céc sb 7; 8 déu xuat hién véi sb 1an I16n nhét (3 1&n) nén méau sé liéu nay cé hai métla 7va 8.
» Khi céac gia trj trong mau s6 liéu xuat hién véi tan s6 nhw nhau thi mau sé liéu khéng cé mét.
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. Mc")j con dugc dinh nghia cho mé’iu’d& liéu dinh tinh (d liéu khong phai la sb). Vi du béo
Tudi tré da thurc hién thdm do y kién clia ban doc véi cau héi “Theo ban, VFF nén chon
huan luyén vién ngoai hay ndi dan dat déi tuyén bong da nam Viét Nam?".

Tai thdi diém 21 gid ngay 27-4-2021 két qua binh chon nhu sau:

Lwa chon Huén luyén vién néi | Huan luyén vién ngoai Y kién khac

S6 Iugt binh chon 1897 3781 747

Trong méau di liéu nay, Iwa chon “huén luyén vién ngoai” c¢é nhiéu nguéi binh chon nhét,
duoc goi la mét.

3 vin dung. Hay tinh cac sb dac trung do xu thé trung tam cho méu sé liéu vé diém khao sat
clia Iép Ava |op B & dau bai hoc dé phan tich va so sanh hiéu quéa hoc tap ctia hai phuong
phap nay.

BAITAP
5.7. Tim s6 trung binh, trung vi, mét va t&r phan vi cia méi mau sé liéu sau day:

a) Sé diém ma 5 van déng vién bong rd ghi dugc trong mét tran dau:

S S Saay o0
b) Gia clia mét sé loai giay (don vi nghin déng):
350 300 650 300 450 500 300 250.
c) Sé kénh duoc chiéu clia mét sb hang truyén hinh cap:
36 K3 | 331 |34 [ 32 ] 30 [34; 3D

5.8. Hay chon sb déac trung do xu thé trung tam clia méi mau s liéu sau. Giai thich va tinh
gia tri chia sé dac trung do.

a) Sé mat trang da biét clia cac hanh tinh:

Hanh tinh Thuy Kim Trai Hoa Moc Thé Thién Hai
tinh tinh pét tinh tinh tinh | Vuong | Vuong
tinh tinh
Sé mat trang 0 0 1 2 63 34 27 13
(Theo NASA)

b) Sé dweng chuyén thanh céng trong mét tran dau cta mét sé cau thi béng da:

32 24 20 14 23.
c) Chi s6 1Q ctia mét nhém hoc sinh: 80 102 83 103 108 94 110 106 104 100.
d) Cac sai s6 trong mét phép do: 10 15 18 15 14 13 42 15 12 14 42.

82



5.9. S6luwong hoc sinh gidi Quéc gia ndm hoc 2018 — 2019 clia 10 triong Trung hoc phd théng
duoc cho nhu sau:

004000 10O0 6 0.
a) Tim sé trung binh, mét, cac tlr phan vj cia mau sb liéu trén.
b) Giai thich tai sao t(r phan vi thir nhét va trung vi triing nhau.

5.10. Bang sau day cho biét sé chd ngdi cia mét sb san van déng duoc str dung trong
Giai Bong da V6 dich Qudc gia Viét Nam nam 2018 (sé liéu gan dung).

Sanvén déng | Cam Pha | Thién Truéng | Hang Pay | Thanh Hoa My Binh
Sé ché ngoi 20 120 21315 23 405 20 120 37 546

(Theo vov.vn)

Cac gié tri b trung binh, trung vi, mét bi anh hudng thé nao néu bé di sé liéu chd ngdi clia
San van déng Quéc gia My Binh?

Em c6 biét?

John Graunt (1620 — 1674) la mot nha budn
ngudi Anh. Ong duwoc xem la ngudi dau tién
dua ra suy luan vé téng thé dua trén théng tin
clia mét phan (méu). Nam 1662, khi diéu tra
nhan khéu, 6ng nhan ra rang trung binh méi
nam trong 11 gia dinh cé 3 ngudi mat. Véi gia
thiét ti 16 nay khéng dbi trong toan bd dan cu
London va biét rang trung binh trong mét nam
& London c6 13 000 ngwdi méat, 6ng da woc
lvgng dugc sb hé gia dinh & London khoang
48 000. VVa v6i gia thiét trung binh méi gia dinh
€6 8 ngudi, 6ng woc lvgng dugc dan sb clia
London khoang 384 000 nguoi.

John Graunt (1620 — 1674)
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CAcC sO PAC TRUNG

PO PO PHAN TAN

THUAT NoU i KIEN THU'C, Ki NANG

+ Khoang bién thién + Tinh cac s6 dac trung do d6 phan tan.

* Khoang tur phan vi + Biét y nghta clia cac sé dac trieng do dé phan tan.

* Phuwong sai * Phat hién cac gia tri bat thudng str dung cac céng cu toan hoc.
- D6 l&ch chuan

Duéi day la diém trung binh mén hoc ki | clia hai ban An va Binh:

Toan | Vatli |Hoa hoc| Ngd van | Lich str | Biali | Tin hoc Tiéng Anh
An 9,2 8,7 9,5 6.8 8,0 8,0 7.3 6,5
Binh 8.2 8.1 8.0 7.8 8,3 7.9 7.6 8,1

Piém trung binh mén hoc ki ctia An va Binh déu 1a 8,0 nhung rd rang Binh “hoc déu” hon An.
C6 thé dung nhitng sb d&c trung nao dé do mure dd “hoc déu’?
Bai nay sé gidi thiéu mét vai s6 dac trung nhu vay.

1. KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG TU' PHAN VI

2 uo1. M6t cb dong vién da thdng ké diém sé ma hai cau lac bo Leicester City va Everton dat
duogc trong nam mua giai Ngoai hang Anh gan day, tir mua giai 2014 — 2015 dén mua giai
2018 — 2019 nhuw sau:

Leicester City: 41 81 44 47 52

Everton: 47 47 61 49 B4,
C6é ddéng vién doé cho rang, Everton thi @au 6n dinh hon Leicester City. Em c6 déng ¥ v&i nhan
dinh nay khéng? Vi sao?
Trong 5 mua giai, diém thép nhét, cao nhét clia Leicester City 1an lwot la 41; 81 trong khi clia
Everton la 47; 61. Vé truc quan, thanh tich clia Everton on dinh hon Leicester City. Nguoi ta
c6 nhiéu céach dé& do sw 6n dinh nay. Cach don gian nhét la diung hiéu sé (Biém cao nhéat —
Piém thap nhét). Gia tri nay duoc goi la khoang bién thién.

Khoang bién thién, ki hiéu la R, & hiéu sb gilra gia tri |én nhat va gia tri nhd nhéat trong
méau sé liéu.

Y nghia. Khoang bién thién diing dé do d6 phan tan cia mau sb liéu. Khoang bién thién cang
I&n thi mau so liéu cang phéan tan.

3 Vi du 1. Diém kiém tra hoc ki mén Toan clia cac ban Té 1, Té 2 1ép 10A duwoc cho nhu sau:

otz % 8 8 8 8 8 8.
T62: 10 6 8 9 9 ¥ 8 7 8.



a) Diém kiém tra trung binh clia hai té c6 nhu nhau khéng?

b) Tinh cac khoang bién thién ctia hai mau sé liéu. Can cl trén chi sé nay, cac ban t6 nao
hoc déng déu hon?

Giai

a) Diém kiém tra trung binh cla hai t6 déu bang 8.

b) Dbi v&i To 1: Diém kiém fra thap nhat, cao nhat twong ng la 7; 9. Do dé khoang bién
thiénla: R =9-7=2,
Péi véi Té 2: Biém kiém tra thap nhét, cao nhat twong trng la 6; 10. Do dé khoang bién
thienla: R,=10-6 = 4.
Do R,> R, nén ta noi cac ban Té 1 hoc déu hon cac ban T6 2.

3 Luyén tip 1. M&u sé liéu sau cho biét chiéu cao (don vi cm) clia céc ban trong t6:

163 159 172 167 165 168 170 161.
Tinh khoang bién thién clia mau sb liéu nay.
Nhan xét. Sir dung khoang bién thién co uu diém la don gian, dé tinh toan song khoang
bién thién chi sir dung théng tin cla gia tri 16n nhét va gia tri nhé nhat ma bd qua théng tin tr
tat ca cac gia trj khac. Do d6, khoang bién thién rat dé bj anh hwdng boi cac gia tri bat thuwong.
2 wo2. Trong mét tudn, nhiét d6 cao nhat trong ngay (don vi °C) tai hai thanh phd Ha N&i va
Pién Bién duoc cho nhu sau:
Ha N&i: 23 204,28 Z5EESE R 13 ESh
biénBién: 16 24 26 26 26 27 28
a) Tinh cac khoang bién thién clia méi mau sb liéu va so sanh.
b) Em c6 nhan xét gi ve sur anh hudng cla gia tri 16 dén khoang bién thién clia mau s6 liéu
vé nhiét dé cao nhat trong ngay tai Bién Bién?
c) Tinh céc ttr phan vi va hiéu Q,- Q, cho méi mau sé liéu. Co thé ding hiéu nay dé do d6
phéan tan ctia méu sé liéu khéng?

Khoang t& phéan vi, ki hiéu la A, la hiéu sb gitra \/& ban chz"ati khoang tu phén i
t&r phan vi thir ba va ti phén vi thir nhét, tre la: la khoang bién thién cua 50% so
. ligu c;hinh gilta clia mau so liéu

Aq id Q_a_ Q_1_' da sap xép.

Y nghia. Khoang t phan vj cling 1a mét sé do d6 phan tan
clia mau sé liéu. Khoang tlr phan vi cang 16n thi mau sé liéu
cang phan tan.

Chii y. Mét s tai liéu goi khoang bién thién 1a bién do va
khoang tr phan vi la dé trai gitra.

¥ Vi du 2. M3u s6 liéu sau cho biét sb ghé tréng tai mét rap chiéu phim trong 9 ngay:
7 8 22 20 15 18 19 3 1.

Tim khoang tr phan vi cho mau s6 liéu nay.

Giai

Trudc hét, ta sdp xép méu sb liéu theo thir tw khéng giam:
7 8 11 13 156 18 19 20 22
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Ma&u s6 liéu gom 9 gia tri nén trung vila sé & vi tri chinh gitra Q,= 15.

Nira sé liéu bén trai la 7, 8, 11, 13 gébm 4 gia tri, hai phan tir chinh gicra 1a 8, 11.

Do do, Q,= (8+11):2=95.

Nira sé liéu bén phaila 18, 19, 20, 22 gém 4 gia tri, hai phén tlr chinh gitra la 19, 20.

Do d6, Q,= (19 +20): 2= 19,5,

Véay khoang tr phan vi cho mau sé liéu la A, =19,6-9,5=10.

¥ Luyén tip 2. MAu sb liéu sau day cho biét sd bai hat &@ méi album trong bd suu tap cta An:

12 7

10 9

12 9 10 M

Héay tim khoang t& phan vi cho méu s6 liéu nay.

2_PHU'ONG SAI VA BO LECH CHUAN

Khoang bién thién chi str dung théng tin cla gia tri Ion nhat va nhé nhat ciia méau sé liéu
(b6 qua théng tin clia tat ca cac gia tri khac), con khoang t& phan vi chi st dung théng tin clia
50% s liéu chinh gira. C6 mot vai sb dac trng khac do dd phan tan sr dung théng tin cla
tat ca cac gia tri trong mau sé liéu. Hai trong sé d6 la phwrong saiva dé Iéch chuan.

Cu thé la voi mau sé liéu x,, x,

clia n6 so va&i gia tri trung binh 1a X=X

~

» Phuwong sai la gia tri s2 =

| » Can béc hai cla phuong sai, s =+/s?, duoc goi la dé léch chuéan.

10

14.

X_, néu goi s6 trung binh 1& X thi véi méi gia trj x, d6 léch

()(1—Y)2 +(x2—)7)2+...+(xn —)T')2

n

"

Chuy. Ngudi ta con sl dung dai lwong dé do d6 phan tan clia mau sé liéu:

& (% —)_()“I +(x, - X)

2

+...+(x, - X) |

n-1

Y nghia. Néu sé liéu cang phan tan thi phwong sai va do |éch chuan cang lén.

¥ Vi du 3. M&u sb liéu sau day cho biét si sé clia 5 16p khdi 10 tai mét truéng:
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43 45 46 41 40

Tim phuong sai va do léch chuan cho mau sé liéu nay.

Giai
£ . R = _z.. . — 43+45+46+41+40
SO0 trung binh cua mau so liéu la: X = 5 =
Ta co6 bang sau:
Gia tn Do Iéch Binh phuong dé Iéch

43 43-43=0 0

45 45 -43 =2 <

46 46 -43 =3 9

41 41-43 =-2 4

40 40 - 43 = -3 9

T6ng 26

43.

Ban co thé st dung may
tinh cam tay, phan mém
bang tinh hay phan mém
théng ké dé tinh cac sé
dac trung.

- < 26
Mau so liéu gom 5 gia trinén n = 5. Do dé phuong sai la: s?= Fis 52

P léch chuan 1a: s = /5,2 ~ 2,28.



3 Luyén tip 3. Dung ddng hd do thoi gian cd dé chia nhd nhat dén 0,001 giay dé do 7 lan
thai gian roi t do clia mét vat bat dau tir diém A (v, = 0) dén diém B. Két qua do nhu sau:

0,398 0,399 0408 0410 0,406 0,405 0,402
(Theo Bai tap Vét Ii 10, Nha xuét bén Gigo duc Viét Nam, 2018)

Héy tinh phuong sai va d6 Iéch chuén cho méu sé liéu nay. Qua cac dai lkvong nay, em co
nhan xét gi vé do chinh xac clia phép do trén?

3. PHAT HIEN SO LIEU BAT THU'ONG HOAC KHONG CHiNH XAC BANG
BIEUBOHOP

Trong méu s6 liéu thong ké, co khi gap nhirng gia tri qua I6n hodc qua nho so véi da sé cac
gia tri khac. Nhikng gia tri nay dwoc goi la gia tri bat thuong. Chung xuat hién trong mau sb
liéu co thé do nham |an hay sai s6t nao d@é. Ta c6 thé dung biéu dd hop dé phat hién nhiing
gia tri bat thwong nay.

Cac gia tri bat thuong A Céac gia tri lbét thwong
i
G O ()4 (Q,+1.5-4,)

Hinh 5.5. Biéu db hép
Cacgiatrlonhon Q,+ 1,5- A, hoac bé hon Q, - 1,5- A, duwoc xem la gia fri béat thudng.
3 Vi du 4. Ham luvgng Natri (don vi mg) trong 100 g mét sé loai ngli cbe dugc cho nhu sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130
140 180 190 160 290 50 220 180 200 210.
Tim gia tri bat thueng trong mau sd liéu trén bang cach s dung biéu dé hop.
Giai
Tt méu sb liéu ta tinh duoc Q, = 135 va Q,= 205. Do d6, khoang tr phan vj la:
A,=205-135=T70.
Biéu db hop cho méau sé liéu nay la:
0 30 135 180 205 310 340
|

|

-10 10 30 50 70 90 110 130 150 170 190 210 230 250 270 290 310 330 350

@

TacoQ,-15- A= 30vaQ,+15- A, = 310 nén frong méau sd liéu co hai gia tri dugc xem
la bat thuong la 340 mg (I6n hon 310 mg) va 0 mg (bé hon 30 mg).

3 Luyén tdp 4. M6t mau s liéu co t phan vi thcr nhéat |a 56 va tr phé’n vi thir ba la 84. Hay kiém tra
xem trong hai gia tri 10 va 100 gia tri nao dwoc xem la gia tri bat thuong.
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BAITAP

5.11. M&i khdng dinh sau dung hay sai?

(1) Néu, cac gia tri cia mau sb liéu cang tap trung quanh gia tri trung binh thi d6 Iéch
chuan cang Ion.

(2) Khoang bién thién chi str dung théng tin ctia gia tri [&n nhat va bé nhéat, bo qua théng
tin clia cac gia tri con lai.

(3) Khoang ti phan vi co str dung théng tin cla gia tri Ién nhat, gia tri bé nhat.

(4) Khoang tir phan vi chinh la khoang bién thién clia ntra duwdi méu sb liéu d& sap xép.

(5) Céac sb do do phan tan déu khéng am.

5.12. Cho hai biéu d& chdm diém biéu dién hai mau sé liéu A, B nhu sau:

A . T T 3 B Sé‘g cham trén mé&i gia tri
S 52 b & & & & . $ & & 4 biéu dién cho tan sb cla

1 > — T e A
3456789 3456789 it

Khéng tinh toan, hay cho biét:

a) Hai mau sé liéu nay cé cung khoang bién thién va
s trung binh khéng?

b) MAu s6 liéu nao coé phuong sai I6n hon?

5.13. Chomau séliéu gdm 10 sé duwong khéng hoan toan giéng nhau. Céc sé do d6 phan tan
(khoang bién thién, khoang ttr phan vi, 6 Iéch chuan) sé thay déi nhw thé nao néu:

a) Nhan méi gia tri cia mau sé liéu voi 2.
b) Cong méi gia tri cia mau s liéu voi 2.
5.14. T mau sb liéu vé thué thudce 1a clia 51 thanh phé tai mét qudc gia, ngu i ta tinh dwoc:
Gia trj nho nhat béng 2,5; Q,= 36; Q, = 60; Q, = 100; gia tri I6n nhat béng 205.
a) Ti |& thanh phd cé thué thubc 14 16n hon 36 1a bao nhiéu?
b) Chi ra hai gia tri sao cho c6 50% gia tri clia mau sé liéu nam gidra hai gia tri nay.
c) Tim khoang ttr phan vi ciia mau sb liéu.
15. M&u s liéu sau day cho biét can nang clia 10 tré so sinh (don vi kg):
2977 3158 3,920 3,412 4,236
2,593 3,270 3,813 4,042 3. 387.

Héy tinh khoang bién thién, khoang tr phan vi va dé 1éch chuan cho mau sé liéu nay.
5.16. Tilé that nghiép & mét sé qudc gia vao nam 2007 (don vi %) duwoc cho nhu sau:
7.8 3.2 7.7 8,7 8,6 8.4 72 3.6
2.0 44 6,7 7.0 45 6,0 5.4.

Hay tim cac gia tri bat thwong (néu co) clia mau s6 liéu trén.



BAI TAP CUOI CHUONG V

A-TRACNGHIEM

5.17. Khi can mét bao gao bang mét can treo vai thang chia 0,2 kg thi d6 chinh xac d 1a
A. 0,1 kg. BE. 0,2 kg. C. 0,3 kg. D. 0,4 kg.

5.18. Trong hai méau sé liéu, mau nao co phuong sai Ién hon thi co dd 1éch chuén Ién hon,
dung hay sai?

A. Pung. B. Sai.
5.19. C6 25% gia tri clia mau sé liéu nam gitra Q, va Q,, dung hay sai?
A. Bung. B. Sai.
5.20. Sb d&c trwng nao sau day do dd phan tan ctia méu sé liéu?
A. Sb trung binh. B. Mét. C. Trung Vi. D. Do léch chuén.

5.21. Biém trung binh mén hoc ki | mét s6 mén hoc clia ban Anla 8; 9; 7; 6; 5; 7; 3. Néu An
duoc cdng thém méi mén 0,5 diém chuyén can thi cac sé d&c trung ndo sau day clia mau
s6 liéu khoéng thay déi?

A. Sé trung binh.  B. Trung Vi. C. Do léch chuan.  D. T& phéan vi.

B-TU LUAN
5.22. Lwong khai diém cua 5 sinh vién vira tét nghiép tai mét trwong dai hoc (don vi
triéu dong) la:
3.5 9,2 92 95 10,5.

a) Giai thich tai sao nén dung trung vi dé thé hién murc lvong khéi diém cla sinh vién
tét nghiép tir truedng dai hoc nay.

b) Nén duing khoang bién thién hay khoang tir phan vi dé do dé phan tan? Vi sao?
5.23. Diém Toan va diém Tiéng Anh clia 11 hoc sinh 16p 10 duoc cho trong bang sau:

Hoc sinh A B @ D E F G H I J K
Toan 62 | 91 | 43 | 31 | 67 | 63 | 80 | 37 | 43 5 78
Tiéng Anh 65 | 57 | 95 | 37 | 62 | /0 | 73 | 49 | 65 | 41 | 64

Héy so sanh mirc d6 hoc déu ctia hoc sinh trong mén Tiéng Anh va mén Toan théng qua
cac sb dac treng: khoang bién thién, khoang tir phan vi, dé 1éch chuén.




5.24. Bang sau cho biét dan sé clia cac tinh/thanh phé Bdng bang Bac Bo nam 2018 (don vi

triéu nguoi).
Tinh/thanh phé Dan sé Tinh/thanh phé Dan sé

Ha Noi 7,52 Hung Yén 1,19
Vinh Phuc 1,09 Thai Binh 1,79
Bac Ninh 1,25 Ha Nam 0,81
Quang Ninh 1,27 Nam Binh 1,85
Hai Dwong 1,81 Ninh Binh 0,97

Hai Phong 2,01

(Theo Téng cuc Théng ké)
a) Tim sé trung binh va trung vi ctia mau sé liéu trén.
b) Gidi thich tai sao sé trung binh va trung vi lai cd sw sai khac nhiéu.

c) Nén st dung sb trung binh hay trung vi dé dai dién cho dén sé clia cac tinh thudc
Pbéng bang Bac B6?

5. Hai m&u sb liéu sau day cho biét sé lweng trudng Trung hoc phd théng & méi
tinh/thanh phé thudc Béng bang séng Hong va Hong bang séng Clru Long nam 2017:

E)éng béng song Héng: 187 34 35 46 54 57 37 39 23 57 27.
Péng bing song Clru Long: 33 34 33 29 24 39 42 24 23 19 24 15 26
(Theo Téng cuc Théng ké)

a) Tinh s6 trung binh, trung vi, céc tr phan vi, mét, khoang bién thién, khoang t phan vi,
d6 léch chuan cho méi mau sé liéu trén.

b) Tai sao sb trung binh cla hai mau sé liéu cé sy sai khac nhiéu trong khi tfrung vi
thi khéng?

c) Tai sao khoang bién thién va dé léch chuan cla hai mau sé liéu khac nhau nhiéu trong
khi khoang ttr phan vi thi khéng?

26. Ti | tré em suy dinh dudng (tinh theo can nang tng véi d6 tudi) clia 10 tinh thudc
Pdng bang séng Héng duoc cho nhu sau:

55 138 102 122 MN110 74 14 131 125 13,4
(Theo Téng cuc Théng ké)
a) Tinh s6 trung binh, trung vi, khoang bién thién va do |éch chuén ctia mau s liéu trén.

b) Thirc hién lam tron dén hang don vi cho cac gia tri trong mau sé liéu. Sai sé tuyét doi
clia phép lam tron nay khéng vuot qua bao nhiéu?
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HOAT PONG
THUC HANH
TRAI NGHIEM

TiM HIEU MOT SO KIEN THUC
VE TAI CHINH

MUC TIEU
« Hiéu sw khac biét gitra tiét kiem va dau tu.
« Thuwe hanh thiét |ap ké hoach dau tw ca nhan dé dat duoc ti |& téng trwéng nhu mong doi.

Tiétkiém va dau tu la cac phuong thire khac
biét déng vai trd quan trong trong ké hoach
xay dung tai san va phan bd ngan sach chi
tiéu ciia em. Bai hoc nay giup em thuwc hanh
tng dung cac kién thirc toan hoc vao thuc
tién, dac biét la trong quan li tai chinh.




1. TIETKIEMVAPAUTU

3 uo1. Thang 1 ndm 2018, bac Viét gui

tiét kiém 2 000 000 000 ddng ki han

36 thang & ngan hang voéi lai suét

7%/nam. Bén thang 1 nam 2021,

bac Viét rut tién tiét kiém néu trén

dé mua moét can ho chung cuw vai gia

30 626 075 déng/mét vudng.

a) Hoi téng sb tién tiét kiém bac Viét
rut ra duwgc vao thang 1 nam 2021
la bao nhiéu?

b) V6i sb tién néu trén, bac Viét mua
dwoc can hé chung cu vai dién tich
bao nhiéu met vudéng?

TRAO DOI

Gl A ddng vao ngan hang voi 1ai suat kép
r%/nam, sau n ndm, sbé tién nhan duoc tinh
theo céng thire:

T=A-(1+r%)".

Pé mua duoc can hé 100 mét vudng & thei diém thang 1 nam 2021, bac Viét can phai gii

tiét kiém tir thang 1 nam 2018 bao nhiéu tién?

P 2. C6 Lan cé 511 000 000 déng va dy dinh dau tw vao chirng khoan clia cong ty A.
Biéu dd chirng khoan clia cong ty A dwoc cho trong Hinh T.1 véi nhirng théi diém khac nhau.
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Thoi gian 10-6-2020 27-7-2020 | 30-12-2020 | 10-5-2021
Gia méi cb phiéu (déng) 102 200 86 000 108 800 91 000
S6 ¢d phiéu 5 000 5000 5 000 5 000
Téng 511 000 000

a) Néu cd Lan ban 5 000 cd phiéu cla céng ty A vao cac thdi diém sau thi téng sé tién twong
tng c6 Lan thu dugc la bao nhiéu?
27-7-2020; 30-12-2020; 10-5-2021.
b) Néu ngay 10-6-2020 c6 Lan ding sé tién 511 000 000 déng dé guri tiét kiém véi | suét
6%/nam cho ki han mét thang thi vao ngay 10-5-2021, téng s tién cé Lan nhan duoc la
bao nhiéu?

. - A .?
TRAO DOI Em co biét?

Tiét kiém va dau tw la nén tang cho cac hoat

a) Vai tinh huong trén, cé Lan dong vé tai chinh.

nén dau tw nhu thé nao dé ’ o
hiéu qua nhat? Vé co ban, co thé hiéu tiét kiém la viéc luu gidr
gia tri, bién strc mua hién tai thanh sirc mua
trong twong lai; cén dau tu l1a nham gia tang
gia tri. Bau tw lién quan dén viéc dua tai chinh
vao cac khoan dau tw, chang han nhw cé phiéu,
véi hi vong tai chinh sé tang Ién.

b) Néu so sanh gitra viéc guri tiét
kiém va dau tw, cé Lan nén
chon hinh thirc nao?

3 vin dung 1. Anh Tién c6 898 200 000 déng duw dinh dau tw. Anh Tién mong mudn sau 2 nam
sé nhan duoc sé tién (ca gbe 1an 1ai) 1a 1t ddng. Ngay 9-12-2020, anh Tién quyét dinh dau
tw mua cé phiéu clia cong ty B. Gia méi cb phiéu la 24 950 dong. Biéu d6 chirng khoan clia
cong ty B dugc cho trong Hinh T.2.

i
a2

31000

d.-u'vj\«-ﬂ 30000
' 29000
)\/\JJ\JK\N //\‘x v 28000
\] 27000
U 26000
18 Thang 2 Thang 3 15 Thang 4 15 Thang 5 18
Hinh T.2
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Dwa vao biéu dd trén, hay tinh sb tién ma anh Tién thu dugc khi ban cd phiéu clia céng ty B

tai cac thoi diém sau:

a) 15-3-2021; b) 15-4-2021; c) 18-5-2021.

2. THUE THU NHAP CA NHAN

2 woz. Thué suét biéu Iuy tién trng phan dugc phan loai chi tiét
trong bang sau:

Bac thys Phan thu nhép tinh thuéthang | Thué suat
' (tiéu dong) (%)
1 Pén 05 5
2 Trén 05 dén 10 10
3 Trén 10 dén 18 18
4 Trén 18 dén 32 20
5 Trén 32 dén 52 20
6 Trén 52 dén 80 30
7 Trén 80 35

a) Hay lap céng thirc ham sbé bac nhat mo ta suw phu thudc
clia thué thu nhap c& nhan vao phan thu nhéap tinh
thué/thang véi mure thu nhéap tinh thué/thang khéng qua
5 triéu ddng va vé do thi ham sb nay.

b) Hay lap céng thirc ham sb bac nhat mé ta sw phu thudc
clia thué thu nhap c& nhan vao phan thu nhéap tinh
thué/thang voi mic thu nhap tinh thuéfthang trén
5 friéu ddng va khéng qua 10 triéu déng. Vé dd thj ham
sb nay.

*» Thué thu nhap ca nhan la

khoan tién (thué) ma nguoi
co thu rjhép phai trich nép
moét phan vao ngan sach
nha nuéc sau khi da tinh
cac khoan dugc giam trir.
Cac khoan gi‘élm trie théng
thurdong bao gom:

— Giam trir ban than;

— Giam trir nguoi phy thude.

» Thué suét thué thu nhap ca

nhan la ti 1& phan tram dung
dé tinh sé thué phaindp cin
clr vao phan thu nhap tinh
thué ctia méi nguoi.

« Thu nhap tinh thué = Thu

nhap chiu thué — Cac khoan
giam trur.

« Thué thu nhap ca nhan = Thu

nhap tinh thué x Thué suat.

c) Anh Nam lam viéc & mét ngan hang véi mire thu nhép chiu thué déu dan |a 28 triéu déng/théng
va c6 mét ngudi phu thudc (moét con nho dudi 18 tudi). Hay giup anh Nam tinh sé thué
thu nh&p ca nhan ma anh phai ndp trong mét nam, biét rang cac khoan giam trir duoc
tinh bao gébm giam trir ban than cho anh Nam (11 triéu déng/thang) va giam trie nguoi

phu thudc (4,4 triéu @dng/thang cho méi ngudi phu thude).

3 vin dung 2. Hay st dung bang thué suét biéu Iuy tién tlrng phan duoc cho trong HD3 dé
xay dung céng thirc tinh thué thu nhap cé nhan theo tirng truéng hop (cén clr vao phan

thu nhap tinh thué).
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MANG XA HOI: LOI VA HAI

Ngay nay clung vai Internet, mang xa héi da tré nén
quen thudc voi nhiéu ngwdi. Mét nhém cac ban hoc
sinh I&p 10A mudn tim hiéu thurc té st dung mang x&
héi clia cac ban trong I&p minh. Nhitng van dé cac
ban quan téam la:

1. Loi ich, béat 1gi 1én nhét khi dung mang x& héi la gi?

2. Thoi gian st dung mang x& héi clia cac ban trong
|6p nhu thé nao?

3. Cac ban nam va han ni c6 thdi gian st dung o ) = .
mang x& hoi khac nhau khéng? Social Networkt

1. THUTHAP DU LIEU

Cac ban trong nhém da lap mét phiéu khao sat dé thu thap dir liéu nhu sau:

KHAO SAT VE SU’ DUNG MANG XA HOI

1. Gidi tinh ctua ban:

O NG O Nam

2. Loiich I&n nhat ma mang X& hoi mang lai la (chon mét phwong an):
A. Két ndi voi ban bé B. Giai fri
C. Thu thap théng tin D. Tim hiéu thé gidi xung quanh

3. Piéu bat lgi Ién nhat khi str dung mang xa héi 1a (chon mét phwong an):
A. Cé nguy co tiép xtic véi nhitng bai viét, hinh anh, video, ¥ kién tiéu cuc, khéng thich hop
E. Théng tin ca nhan bi danh cap
C. C6 thé bj bat nat trén Intemet
D. Mét thoi gian str dung Internet

4. Thoi gian (wéc lwong sb phat) ban str dung mang xa héi trong mét ngay:




Hay dung phiéu khao sat theo mau trén, tién hanh thu thap dir liéu vai it nhat 30 phiéu
va ghi lai dr liéu theo méu sau:

STT i Gidi tinh { Thoi gian dung mang xa hoi Loi ich Bét loi
1 Nam 60 (W B
Hinh T.3

2. XU Li VA PHAN TiCH SO LIEU

2. Loi ich va bét lgi ciia mang xa hoi

Pé biét cac ban hoc sinh tham gia khao sat danh gia thé nao vé loi ich va bét Igi ciia mang
x& hdi, hay thuc hién cac yéu cau sau:

a) Lap bang tan sé cla d liéu y kién vé loi ich/bat lgi ciia mang xa hoi theo mau sau:

Y kién Két ndi voi Giai tri Thu thap Tim hiéu thé gidi
ban be thong tin xung quanh

S6 hoc sinh

Bang T.1
b) Rut ra nhan xét tir bang tan sé thu duoc.
» W0z, Thei gian stir dung mang xa hoi

Hay tinh mét sé s do thdng ké mé ta duoc liétké trong Bang T.2 clia mau s6 liéu vé thoi gian
str dung mang x& héi:

Giatrinhonhat [ Q, | Sétrungbinh | Trungvi Q, Mét | Gia tri In nhat

Bang T.2
Dua trén nhirng sb dac treng tinh dwgc, hay néu nhan xét vé thoi gian str dung mang xa héi
cua cac hoc sinh duoc khao sat.
Théi gian st dung mang xa hgi ctia hoc sinh nam va hoc sinh nir

a) Hay tinh s6 frung binh, trung vi, tt¢ phan vj clia thdi gian str dung mang xa héi trén hai nhém
hoc sinh ni¥ va hoc sinh nam dé so sanh thoi gian str dung mang xa héi ctia hai nhém.

Sé trung binh Q, Trung vi (Q,) Q,

Nam

Gy

Bidng T.

L
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b) Hay tinh mét vai s6 do dé phan tan dé so sanh sy bién dong cua thoi gian str dung mang
xa haéi trén hai nhém hoc sinh.

Khoang bién thién | Khoang t& phan vi D6 |&ch chuén

Nam

Bang T.4

3.60C CONG NGHE THONG TIN
Ta co6 t’hé dung may tinh cdm tay hodc phan mém bang tinh dé tinh cac sé dac trung clia
mau so liéu.
Str dung may tinh cam tay
Gia str khao sat dwoc thdi gian str dung mang xa héi clia mét sé ban nhu sau:
60 90 120 60 45 50 80 30 120 90.
St dung may tinh cam tay dé tinh nhirng sé dac trung ciia mau sb liéu trén:
0 Vao ché d6 thdng ké:
E
® Nhap s6 liéu vao may:
EBOEE0EINEMEEHOEOEEEER =
EBOEELMNEHNEREEEEE
© Tinh sb trung binh:
@@ EE
Ta duoc két qua sé trung binh 1a 71,5. 715
O Tinh d6 |éch chuan:
& @EE

Ta duwoc két qua dé léch chuén la s = 33,32041416. o o
0

X)'+(x, - %) o7 33, 32041416
ng(xrx} +(x, = X) +...+(x, - X)

n-1

ETAl F

=l

Chu y. Pé tinh dai lvong:

taan WEA D@ @S

Két qua la s = 35,12280045.



Str dung phan mém bang tinh

V&i nhirtng méu sé liéu Ion hon, phan mém théng ké sé gitip cho viéc xtr i di liéu trd nén
nhanh chéng va chinh xac. Nhitng huéng dén sau dugc minh hoa trén sb liéu vé diém thi
khao sat mén Tiéng Anh (thang diém 100) clia 45 hoc sinh:

32 75 59 66 69 44 29 66 658 72 65 62 88 71 60
64 68 69 57 60 72 54 65 62 90 61 59 68 56 42
69 67 67 55 66 72 55 61 71 70 65 61 60 60 79
a) Duing cac ham tinh sé déc trung
Viéc tinh cac s dac trung clia mét méu sé liéu cé thé thuc hién trén phan mém bang tinh

nh& nhitng ham cé san. Chéng han, dé tinh sé frung binh ta lam nhu sau:

O Nhap sb liéu vao mét cot
cla bang tinh.

AutoSave @ orr [":D F} "f:} v

® Tai mot 6 tréng dé chira
két qua go:

(A
= AVERAGE(vung dir liéu) i
Trong vi duy trén két qua AVERAGE 5 X + jfx =AVERAGE(A2:A46)
tra vé gia tri trung binh cta 2 s c a1 e F

mau soliéu la 63,13 (H.T.4). 1 DiemThi TrungBinh

2 r 32 |=AVERAGE[A2:A&EJ|
3 75 i
4 59
5 66
B

7

8

9

69 vung dir ligu
44
29
66
10 58
11 72
Hinh T.4

Pé tinh nhitng s6 dac trung khac em hay thay ham AVERAGE bai ham thich hop theo bang sau:

S6 déc trwng Ham Sé déc trwng Ham
Sé trung binh AVERAGE Gia tri nho nhét MIN
Trung vi MEDIAN Gia trj 1on nhat MAX
Mét MODE Phuong sai VAR, VARP
T phan vi QUARTILE Pé léch chuén STDEV, STDEVP
Béng T.5. Danh sach ham d& tinh sé do Bang T.6. Danh séch ham d€ tinh sé do
xu thé trung tadm dé phéan tan
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« Tinh sé trung binh, trung vi, mét (H.T.5).

[ ] AuteSave @ orr

[‘ﬁtlv A Calibri (Body) v 12 v A AT
I
Faste Y B I U « o F ﬁ -

F18 = fr
. A B C D E F

1 :DiemThi TrungBinh  TrungVi Mot

2 a2 - 63.1333333 B5 &0
3 75 A
4 | 59
5 (559
b
7
&
5

= AVERAGE(A2:A46)

= MEDIAN(A2:A46)

29

= MODE(A2:A46)

[y

0 58
1 72

Hinh T.5
Chii y. Ham MODE sé tra vé gia tri #N/A néu méu s6 liéu khéng co gia tri 1dp lai. Trong
treong hop mau sé liéu cé nhiéu mét thi phan mém bang tinh hién thi gia tri mbt nhé nhét.
« Tinh t phan vi (H.T.6).

@ AutcSave @ o (7] (B ) Ifj ¥ {:»

I—"—L'D.,E‘nv Calibri (Body) Wiz S| =E =
Paste P B I U~ Hivw Oy A = =
K17 & fx
VR R AT A LY : : :
1 DiemThi TuPhanViThul TuPhanViThu2 TuPhanViThu3
= QUARTILE(A2:A46,1) 2 52 > 59 65 69
3 75
4 59 T
5 86
= QUARTILE(A2:A46,2) P 59
7 44
8 29
= QUARTILE(A2:A46,3) : 5
10 58
11 72

Hinh T.6

Chu y. Két qua tinh tr phan vi bang phan mém bang tinh cé su sai khac nhé so véi cach
tinh dwgc gidi thiéu & Bai 13 (do dung céng thirc khac nhau).
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« Tinh phuong sai, 8 1éch chuén, khoang bién thién (H.T.7).

x
>,
Il

=
£
i

KheangBienThien PhuongSai  DeLechChuan
= 61 127187322 11.27750%6

AutoSave @err () B B 9 -
~ - Calibri (Body) wi| 12
LD o alibri (Body
Paste ‘ﬁ’ B I U~ ; ok
K26 - fx
. A B C D
1 | DiemThi
= MAX(A2:A46)-MIN(A2:A46) « ; 2
3 75
4 59 T
5 66
= VARP(A2:A46) . . =
g 29
g 66
= STDEVP(A2:A46) ‘1; ;":

Chu y. Dé tinh svasta thay VARP boi VAR va thay STDEVP bai STDEV.

Hinh T.7

b) Ding chirc nang phan tich dir liéu trén thanh céng cu

Ngoai cac ham tinh cac sé dac trung riéng I&, phan
mém bang tinh cho phép in ra mét bang téng hop
gdm nhiéu sé d&c trung khac nhau. Céach thuc
hién nhu sau:

© Nhap s6 liéu vao mét cét.

® Trén menu chon Tools — Data Analysis
— Descriptive Statistics.

® Tai Input Range chon wvung di liéu
(A1: A46). Nhay chon Label in first row.
Tai Output I?ange qhon mot 6 trong de xac
dinh vi tri hién thi két qua tich va nhay chon
Summary statistics.

Chuy

- Trong hinh bén, phuong sai va dd léch chuén
tinh theo céng thirc tinh s’vas tuwong tng. Co
mot vai sb dac trurng chua duoc gidi thiéu trong
pham vi Toan 10.

- Pé tinh nhitng sé dac trung cho hai mau sé liéu
ta nhap s6 liéu vao hai cét va tién hanh twong tu.

) I Diem thi

[ Mean 63.1333333

| Standard Error 1.70014854
Median 65
Mode 60
Standard Deviation | 11.4049431
Sample Variance 130.072727
Kurtosis 2.43808457
Knewness -0.7116263
Range 61
Mininmum 29
Maximum 90
Sum 2841
Count 45

Hinh T.8
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BANG TRA CU'U THUAT NGU'

B Bang gia tri lvong giac clia cac goc

dac biét 34

Bat phuong trinh bac nhét hai an 22
Biéu thirc toa d6 cla tich vé huwdng 68
Binh phuwong vé huwéng cua mét
vecto 67

Cong thurc Heron 41

Céng thurc khoang cach gilra

hai diém 63

Coéng thre tinh dién tich tam giac 41
Cong thtre tinh goc gilra hai vecto 68
Diéu kién can 8

Piéu kién can va du 9

Piéu kién dé ba diém thang hang 49
Piéu kién dé hai vecto cung phuong 49
Piéu kién du 8

Binh li césin 39

Binh li sin 39

Boan 16

Pd dai cua vecto 47

D6 léch chuén 86

Gia cuia mot vecto 48

Gia tri lwgng giac cia mét goc 34
Giai tam giac 40

Giao (cUa hai tap hop) 17

Goc gitra hai vecto 66

Hé béat phuong trinh bac nhét hai an 26
Hé thirc lvgng trong tam giac 38
Hiéu (cta hai tap hop) 18

Hiéu cla hai vecto 53

Hop (cla hai tap hop) 17

Khoang 16

Khoang bién thién 84

Khoang t phan vi 85

Ki hiéu v va310

Mé&t phang toa d6 61

Ménh dé 6

Ménh dé chira bién 7

Ménh dé dao 9

Ménh dé kéo theo 8

Ménh dé phu dinh 7

Ménh dé toan hoc 6

Ménh @é tuong duong 9

Mién nghiém clia bat phuong trinh béac
nhét hai an 24

Mién nghiém clia hé bat phuong trinh
bac nhét hai an 27

Mét 81

Ntra duwédng tron don vj 34

Ntra khoang 16

Phan bu 18

Phuong sai 86

Quy téc ba diém 52

Quy tac hinh binh hanh 52

Sai sb tuyét déi 75

Sai s6 twong déi 76

Sé gan dung 74

Sé quy tron 76

Sé trung binh 78

Tap hop 12

Tap hop bang nhau 14

Tap hop con 14

Tap réng 13

Tich clia vecto voi mét sé 55
Tich v6 hudng cua hai vecto 67
Tinh chét clia phép cong vecto 52
Tinh chat ctia phép nhan vecto véi
mot sé 57

Tinh chat cla tich vé hudng 69
Toa d6 cua vecto 61

Téng cla hai vecto 51

Trung vi 79

T phan vi 80

Vecto 47

Vecto bang nhau 48

Vecto cung hudng 48

Vecto cung phuong 48

Vecto déi 52

Vecto don vi 60

Vecto nguoc hudng 48
Vecto-khéng 48



BANG GIAI THiCH THUAT NGU

Thuat ngir

Giai thich

Biéu dién mién nghiém ctia bét
phuong trinh bac nhat hai an

Biéu dién trén mé&t phang toa d6 Oxy mién nghiém clia béat
phuong trinh bac nhét hai an

Biéu dién mién nghiém cla
hé bat phuong trinh bac nhét
hai an

Biéu dién trén mét phang toa A6 Oxy giao cac mién nghiém
clia cac béat phuwong trinh bac nhéat hai an trong hé

Biéu d6 Ven

Hinh phang gidi han bdi moét dudng cong khép kin dung dé
minh hoa tap hop

Binh li toan hoc

Ménh dé dung va thuong co dang P = Q, trong dé P la ménh
dé dung. Khi dé P goi la gia thiét, Q goi la két luan clia dinh i

Bd chinh xac

Can trén nho nhét cla sai s6 tuyét ddi

D6 l1éch chuén

Cén bac hai ciia phuong sai

Hé bat phuong trinh bac nhat
hai &n

Hé gdm mét sé bat phuong trinh bac nhét hai an x, y

Hé thure lvgng trong tam giac

Hé thirc vé mai lién hé gilra cac yéu t6 trong mot tam giac

Khoang bién thién

Hiéu gitra gia tri Ion nhat va gia tri bé nhéat trong mau sé liéu

Khoang ttr phan vi

Hiéu gitra t&r phan vi thir ba va t phén vj thir nhét

Ménh dé

Mt phat biéu khéng dinh mét su kién nao dé, ma khang dinh
dé chi nhan mét trong hai gia tri “dung” hoéc “sai”

Mién nghiém clia bat phuong
trinh bac nhét hai an

Tap hop cac diém trong mét phang toa dd Oxy cé toa d6 la
nghiém clia bat phurong trinh bac nhét hai an

Mién nghiém clia hé bét
phuong trinh bac nhét hai an

Giao cac mién nghiém cla cac bat phuong trinh bac nhét
hai &n trong hé

Mbt

Sé xuét hién nhiéu nhét trong mau sé liéu

Phép ching minh dinh li

Phép chitng minh ménh dé P = Q la dung, bao gdbm cac
budc sau: Gia thiét ménh dé P la dung; dung suy luén va cac

P> Q kién thirc toan hoc da biét, chirng minh ménh dé Q la dung;
két luan ménh dé P = Qla dung
. S6 do d6 phan tan ctia méu sé liéu dwoc tinh dya trén théng
Phuong sai

tin clia tat ca céac gia tri trong mau sé liéu

Sai sé tuyét déi

Khoang céach gitra sé gan dung va sb diung

Sai sé twong déi

Ti sb gitra sai sé tuyét déi va gia tri tuyét déi ctia s6 gan dung

Sé gan dung Sé dung dé xép xi cho sb dung
Sé quy tron Sé thu duoc sau khi thurc hién lam tron sé
Sé trung binh Trung binh céng ctia méu sé liéu
. Sé chia déi mau sb liéu duwoc sap xép theo thr tu tr nho
Trung vi P
dénloén

T Cac sb chia mau s liéu duoc sap theo thi tw ttr nhod dén 16n

T phén vi

thanh 4 phan, méi phan chira 25% gia tri
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