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¢CHUONG 1. VECTO



@). Tom tat kién thuc

~
0. binh nghia vecto
@ Vecto |a modt doan thang c6 hudng, nghia la da chi ra diém dau va di€m cuébi.
o , , AB AB
@ Vecto cé diém dau A, diém cudi B dugc ki hiéu la , doc la vecto
@ DPuong thang di qua hai di€m A va B goi la gia cua vecto
o Do dai cha doan thang AB goi la dé dai cla vecto AB va dugc thanh ki hiéu 1a
uuy uuu
AB AB
. Nhu vay ta cé: = AB.
/5
A
Hinh 4.3
®. Hai vecto cung phuong, cung huéng
a
w Chu y: Mot vecto khi khong can chi ré di€ém dau va diém cudi c6 thé viét la
b x ¥
Pudng thang di qua diém dau va diém cubi clia mot vecto dugc goi la gia cla
vecto doé.
Hai vecto dugc goi la cung phuong néu gia cla ching song song hoac trung
nhau.
el - X -
Hinh 4.4
@ Nhéan xét: Hai vecta cung phuong chi c6 thé cung huéng hoac ngugc hudng.
Ba di€m phan biét A, B, C thang hang khi va chi khi hai vecto 4B va 4C clung )
\ _
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Hinh 9
©. Vecto bang nhau - Vecto déi nhau

© Hai vecto d va b dugc goi la bang nhau néu chiing cung hudng va cé cung do
dai, ki hiéu @ = b.

© Hai vecto a va b dugc goi la d6i nhau néu ching ngugc hudng va c6 cung dd
dai, ki hiéu @ = -p. Khi d6, vecto b dugc goi la vecto déi cla vecto a.
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Hinh 11
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@ Chu y: Cho vecto va diém O, ta luon tim dugc mot di€ém A duy nhét sao cho

OA = &, Khi d6 48 dai ciia vectd @ 13 db dai doan OA, ki hiéu 13 |4

Cho doan thang MN, ta luén c6 NM = -MN

e

Hinhk 12

0. Vecto-khong
@ Vecto c6 diém dau va diém cubi trung nhau goi la vecto-khéng, ki hiéu la 0.
& Chu y: Quy udc vecto-khdong c6 do dai bang 0.

Vecto-khong luén cung phuong, cung huéng véi moi vecto.

o uuu [N]NIN)

Moi vecto khdng déu bang nhau: 0 = 44 = BB = CC = | v&i moi diém A, B, C,...

Vecto d6i cla vecto-khong la chinh né.




®. Phan dang todn co ban

‘Dang ®: Nhan dang, dém s vecto.

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Cho tam gidc déu ABC cé canh bang 2 (Hinh 4). Goi H la trung diém cua doan
thang BC.

Tim di€m dau, di€m cubi, gid va dod dai cla cac vecto: CA, AH, BH.

A

B H C
Hinh 4

Loi gidi
Vecto CA ¢ diém dau la C, diém cudi la A va cé gia la dudng thang AC.
Vecto AH c6 diém dau la A, di€m cudi la H va c6 gid la dudng thang AH.

Vecto BH c6 di€m dau la B, diém cudi la H va c6 gid la dudng thang BH.

Tacd:CA=2,BH=1,AH = JVAC2-CH?2 = J4—1 = /3.

Suy ra |CA| = 2, |Bi| = 1, |AH| = 3.

ABCD
Cau 2: Cho hinh binh hanh (Hinh 44).

L AB . CD
a) Vecto nao bang vecto ? b) Vecto nao bang vecto ?
A B
D/ /
Flivede 44
Loi gidi
4B DC AB =DC AB =DC.

a)Vi , cung huéng va nén



Uy [N]N]N) uuu [N[NIN)

_AD BC ) _ AD=BC _ AD =BC.
b)Vi , cung hudng va nén

ABCD AB,CD  AB<CD
Cau 3: Cho hinh thang can véi hai day , . Hay chi ra moi quan hé vé

oy [S]H]N) uuuy uuy

AD  BC.AB CD AC  BD
do6 dai, phuong, huéng gilira cac cap vecto va va ) va . C6 cap vecto

nao trong cac cap vecto trén bang nhau hay khéng?

Loi giai

Dé thay:

AD =BC AD _ BC . o AD  BC
nhung va khéng song song vai nhau. Do do6 hai vecto va khéng

[N[NIN] [N]N]N}

. CD > AB . AB _CD
bang nhau. do do6 hai vecto va khong bang nhau.

(W] N]E) uuu

AC  BD . . ; . AC  BD . N
va khéng song song vaGi nhau. Do d6 hai vecto va khéng bang nhau.

ABCDE
Cau 4: Cho ngli giac . TU cac dinh cta ngl giadc da cho cé thé lap dugc bao nhiéu véc to
c6 diém cuoi la diém
Loi giai

s 7 7 T o Y I A \ BA CA DA EA
Cac véc to cod diém cubi la diém la : : : )

A, B, C ]
Cau 5: Cho ba diém khong thang hang. Cé bao nhiéu vécto khac vecto - khdng,
) , A, B C
c6 diém dau va diém cuoi la hoac 7

Loi giai



sS4l a4 sS4 Sl |NIE) S

AB, BA, AC, CA, BC, CB
Liét ké 6 vecto:

‘Dang ®: Nhdan dang, dém sé vecto cung phuong, cung huéng, bang nhau
r=Cac vi du minh hoa
Cau 6: Tim cac vecto cung phuong trong Hinh 6.

Hinh 6
Loi giai
Trong Hinh 6, AB va CD cung phuaong vi c6 gid trung nhau; PQ va RS cung phuong vi c6

gid song song.

uuu

Cau 7: Cho luc gidc déu ABCDEF c6 tdm O. S6 cac vécto bang vécta OC c6 diém dau va

diém cudi la dinh cda luc giac la?

Loi giai
A B
Fé P yC
E D
V4 7/ > 7 Py 7 T n by T4 A \ 2 2 (V4 \ jl% hY LEUD
Cac vécto bang vécto OC cé diém dau va diém cubi 1a dinh cla luc giac l1a va :
~ 7 N A v 7 O 7 2 N N 4 s N >
Cau 8: Cho luc giac déu ABCDEF tam O. S6 vecto khac vecto , cé diém dau va diém cudi la dinh
ocC
hoac tam O cua luc giac va cung phuong véi vecto la
Loi giai
4 B



Vecto khéc 0cé di€m dau va di€m cudi la dinh hodc tam O cla luc gidc cung phuong véi

vectag OC 1|3: FOLOF . AB.BA, CO. ED:, DE.‘FC.‘CF.‘OCI

ABC
Cau 9: Cho tam giac , €0 thé xac dinh dugc bao nhiéu vecto khac vecto khéng c6 diém dau

N v ~e Y Ve 2 A B C
va diém cudi la cac dinh , , .

Loi giai

B C  ABBABC

MY

Céac vecto khéac vecto khong cé diém dau va diém cudi la cacdinh  , , Ia

Ldd LA LR

CB,AC,C4

Cau 10: Cho D, E, F lan lugt la trung diém cla céc canh BC, CA, AB cla tam gidc ABC

a) Tim cac vecto bang vecto EF. b) Tim céc vecto déi clia vecto EC.
A
Fa E
/
B D (o
Hinh 14
Loi giai

TU gia thiét ta co:
AF =FB =ED; AE =EC =FD;BD =DC =EF

Tu d6 dua vao hinh ta cé:

[NININ) [N]NIN} [N]N]N]

\ EF BD DC
a) Cac vecto bang vecto la va

uuy NN} uuu

EC EA DF
b) Cac vecto déi vectao la va

Cau 11: Véi hai di€m phan biét A, B cé thé xac dinh dugc bao nhiéu vecto khac vecto-khong
c6 diém dau va diém cubi dugc 1ay ti hai diém trén?
Loi gidi

[NNIN} [N]EIN}

) AB _ BA
Hai vecto va .



‘Dang ©: Tinh do6 dai vecto

=Cac vi du minh hoa

Cau 12:

a) Tim trong Hinh 10 hai cap vecto bang nhau va hai cap vecto déi nhau.

b) Cho diém O la trung di€m cta doan thang AB. (Hinh 13).Tim hai vecto déi nhau.

| B |
_'1| : 0 | - B_
L | |
D i

Hinh 10 Hinh 13

Loi giai
a) Trong Hinh 10, ta cé: AB = DC, DA = CB,
AD = CB, DA = AD.
b) Ta c6 OA = - OB (Hinh 13).

uuu

‘BC

Cau 13: Cho tam giadc ABC vudng can tai A, c6 AB = AC = 2. Tinh

Loi giai

uuu
y |BC| =BC =\JAB* + AC* =J4+4 =22
ABCD
Cau 14: Cho hinh binh hanh (hinh 30 ), hdy so sanh do dai va hudng cla hai vecto
4B DC 4D CB
a) va b) va
A /
D Hinh 10 &
Loi giai
uuu uuu
AB =CD = |4B|4CD|
a) Ta cé:
AB//CD AB,DC
va c6 huéng tu trai sang phai

[N[H]N] [N]EIE)

AB DC
Suy ra va cung huéng



uuu a[HN]

AD =CB= |AD|SCB

b) Ta cé:

[N]N]N} [N]N]N)

AD//CB AD CB

hY

va c6 huéng tu trén xuéng dudi,

uuuy [N)N]|N]

AD CB
c6 huéng tu dudi |én trén. Suy ra va ngugc hudng

Cau 15: Cho doan thang EF c6 d6 dai bang 2 va nhan M la trung diém.

—_— —_— —_— —_— —_—

A
N
-/ ==l
B 2
Hinh 14
Loi gidi
oy [NIN]N|N) uuy
L EE MM FF ., A s e AR n , .
a) Ta co cac vecto , , cO diém dau va diém cudi trung nhau nén chung la

vecto-khéng.
b) Ta viet = - = .

—_— — — ——  —

c6 d6 dai bang 2 va nhan M la trung diém.

7

B D C

Hinh 14

Loi giai

EE .MM .F.

c6 diém dau va diém cubi trung nhau nén ching la vecto khong, c6 do dai
bang O .



H|uN} LILILIL H|uN

EE |:| MM |:|FF
1 i i

EF =2,EM =_EF =1= |EF|:2.|E.-W| =1

=0

Cau 17: Cho tam giac ABC vudng can tai A, c6 AB = AC = 4. Tinh |BC‘
Loi gidi
_|BC|=BC=VAB*+AC*=116+16=41"2
Vi
©. Dang toan rén luyén

‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon
Cau 1: Ménh dé nao dudi day dung?
A. Hai vecto cung phuong véi mét vecto thit ba khac 0thi cing phuaong.
B. Hai vecto ngugc hudng véi moét vecto thir ba thi cung hudng.
C. Hai vecto cung phuong véi mot vecto thi ba thi cung phuong.
D. Hai vecto cung phuong véi moét vecto thir ba thi cung hudng.
Loi gidi
Chon A

Cau 2: Cho 3 diém 4:5:Ckhong thang hang. C6 bao nhiéu vecto khac vecta khéng, c6 diém
dau va diém cudi 1a 4 Bhoac C?

A. 3. B. J. C. 6. D. 9.

-
u|N N SN N} NN M|N]N] SN} SN

Céac vecto théa dé 96m AB, AC, B4, BC, CA, CB.

Cau 3: Vecto c6 diém dau la 4, diém cubi la B dugc ki hiéu la:

uuu

AB

uuy

A. 4B, B. 45, C.

[W]N[N]

D. B4,

Loi giai
Chon B

Cau 4: Cho tam giadc 48C, C6 thé xac dinh bao nhiéu vecto (khac vecto khdng) c6 diém dau
va diém cu6i la dinh 45.C 7

A. 3. B. 0. C. 4. D. 2.



-
LI S NN ENN] S| Ny N NN LRl

Cac véc to c6 diém dau va diém cudi 1a dinh 4 B:C |y, AB ACBCIBACB.CA

Vay c6 tat ca 6 véc to.

Cau 5: T hai diém phan biét 4 £ xac dinh dugc bao nhiéu vecto khéc 07?

A. 3. B. 1. C. 2. D. 4.
Loi gidi
Chon C

Cau 6: Khang dinh nao sau day dang?

A. Hai vecto @va b dugc goi la bang nhau néu a =b.
B. Hai vecto @va b dugc goi la bang nhau néu ching cung phuong va cung do dai.
C. Hai vecto @va b duogc goi la bang nhau néu ching cuing do dai.

D. Hai vecto @va b dugc goi la bang nhau néu chiing ciing hudng va cuing dé dai.
Loi giai

Chon D

Theo dinh nghia thi "Hai vecto 2 va ? dugc goi 1a bang nhau néu chiing cling hudng

va cung do dai."

: Cho bén diém 4 B- €. Dphan biét. S6 vécto (khac 0) cé diém dau va diém cudi lay

tlr cac diém 4 B. C. D3
A. 10, B. 14. C. 8. D. 12,
Loi giai
Chon D
Chon mét diém bat ki 1a diém dau, gia st 1a A thi 1ap dugc 3 vécto 1a 8. 4G 4D
Tuong tu véi mbi diém dau 1an lugt 13 B € Dthi cling 1ap dugc 3 vécta. S6 vécto

(kh&c 0) cé diém dau va diém cuéi 1ay tir cac diém 4 5. C. D3 43 =12,

: Phéat bi€u nao sau day dung?

A. Hai vecto bang nhau thi c6 gia trung nhau hoéac song song.

B. Hai vecto c6 do dai khéng bang nhau thi khong cting huéng.

C. Hai vecto khong bang nhau thi ching khong cung huéng.

D. Hai vecto khong bang nhau thi do dai cla ching khéng bang nhau.
Loi giai

Chon A



Theo dinh nghia hai vecto bang nhau thi chiing cing phuong nén cé giéa trung
nhau hoac song song.
Cau 9: Hai vecto cé cung db dai va nguoc hudng goi la
A. Hai vecto cung hudng. B. Hai vecto cung phuong.
C. Hai vecto déi nhau. D. Hai vecto bang nhau.
Loi giai
Chon C
Theo dinh nghia hai vecto d6i nhau.

Cau 10: Cho tirdién 4BCD  Hbi cé bao nhiéu vecto khac vecto O ma mdi vecto cé diém dau,
di€m cudi la hai dinh cla t& dién 4BCD?
A. 12, B. 4. C. 10, D. 8.
Loi giai
Chon A
S6 vecto khac vecto 0 ma méi vecto cé diém dau, diém cudi |a hai dinh cda t& dién
ABCD |3 s6 cac chinh hgp chap 2 cla phan t= s6 vecto la 4 =12
Cau 11: Phat bi€u nao sau day sai?
A. Hai vecto cung hudng thi cung phuong.
B. D6 dai cla vec to la khodng cach gilta di€ém dau va diém cubi cla vec to dé.
C. Hai vec to cung phuong thi cung hudng.
D. Vec tg la doan thang c6 hudng.
Loi giai
Chon C
Hai vec to cung phuong thi cung huéng hoac ngugc huéng.
Cau 12: Cho 3 diém M, N, P thang hang trong dé N nam gilta M va P. khi dé cac cap véc
to nao sau day cung huéng?

UL Luu uuuy uuu uuuu uuu Luu uuu

A. MNyy MP B, MNy3y PN ¢, NMy3 NP p, MPy3 PN |
Loi giai
Chon A

Cau 13: Cho tir gidc ABCD . C6 bao nhiéu vecta khac vecto - khéng c6 diém dau va cudi la
cac dinh cua tu gidc?



A. 4 B. © C. 8 D. 12

Chon D
Xét cac vecto céd diém A la diém dau thi cd cac vecto thda méan Cau toan la

LRI LAN LR
AB, AC, AD ¥ ¢4 3 vecto.

Tuong tu cho céc diém con lai B € D.
Cau 14: Cho 5 diém A, B, C, D, E c6 bao nhiéu vecto khac vecto-khdng cé diém dau la A va
diém cubi la mot trong cac diém da cho?
A.4 B. 20 C. 10 D. 12
Loi giai
Chon A
Cau 15: Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. Hay tim cac vecto khac vecto-khong cé diém dau,

oy

diém cuébi la dinh cuda luc gidc va tdm O sao cho bang vé6i 4872

Chon D

Cau 16: Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. S§ céc vecta khéac vecto - khdng, cung phuong vdéi

U
OC 6 diém dau va diém cudi la cac dinh cua luc giac la

A. 4 B. © C. 7 D. 9
Loi giai
Chon B
(W1 ¥ L W |
B, BA, DE

D6 13 cac vecto: 4 -ED,FC.CF



Cau 17: Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P lan luot la trung diém cta AB, BC, CA. Xac dinh cac

vecto cling phuong véi MN

W) SN N NN W|N N} MmN} SN N MW E[N] m|u|N} W) ms N SN N

A AC,CA, AP, PA,PC,CF B NM,BC,CB,PA, AF

Sddd Jd44 4l dad SINE S NN S dd Sl NN M U Sdd a4

C NM,AC,CA,AF,FA,FC,CFP D NM,BC,CA, AM,MA, FN,CFP

Loi gidi

Chon C

Cau 18: Cho hai vecto khac vecto - khéng, khong cung phuong. Cé bao nhiéu vecto khac

0 cing phuong véi ca hai vecto d6?

A. 2. B. L. C. khéng c6. D. vo0 so.
Loi giai

Chon C

Gia s ton tai mot vec-to ¢ cung phuong véi ca hai véc-tag ¢ b Lac a6 tén tai cac

—_—

k
’ ha =kb = a =—b
sé thuc 7 va & sao cho ¢ =ha vj ¢ =kb Tir d6 suy ra h
Suy ra hai véc-to @ va # cung phuong. (méu thuan). > Chon C

uuy

Cau 19: Cho hinh binh hanh 48CD | 56 vecto khac ¥, cing phuong véi vecto 4B va cé diém

dau, diém cuoi 1a dinh cla hinh binh hanh 4BCD |3

A. Ll B. 2. C. 3. D. 4.
Loi gidi
/ B
D 8
Chon C

[NINN}
Luu uuu [W[N]N)

Cac vectd cling phudng véi 4B ma thda man diéu kién dau Cau la: 84 CD DC



Cau 20: Cho luc gidc déu 4BCDEF tam O, 56 vecto khac 0, cé diém dau diém cuéi 1a dinh

cla luc gidc hodc tam O va cung phuong véi vecto OC |3
A. 3. B. 4. C. 8. D. 9.

Loi gidi
Chon D

B A

[N]N|N) uuu uuu uuu uuuy []H]N) [NINN} uuu
uuuy

Cac vecto théa man la: €0, FO, OF, FC, CF, 4B, BA, ED, pf

Cau 21: Cho t& gidc 4BCD | S cac vécta khac vécto-khdng cé diém dau va diém cudi la

dinh cua t& giac la

A. 4. B. 6. C. 8. D. 12,
Loi giai
A /B
D c
Chon D

TU moi dinh ta cé mot di€m dau va ba dinh con lai la ba diém cudi, vay tao nén ba
vécta. VGi bon dinh nhu vay ta c6 tat ca 3-4 =12vécto.

Cau 22: Cho tam giadc ABC, cé thé xac dinh dugc bao nhiéu vecto khac vecto khong cé diém
dau va diém cudi |a cac dinh A B C7?
A. 3. B. 6. C. 4, D. 9.

Chon B

LU A W P W W 0 W ]

D6 13 céc vectg: 4B B4 BC.CB.CA A



[NRN]E] [NININ)

Cau 23: Cho t& gidc 4BCD ¢4 4D =BC Ménh dé ndo trong cdc ménh dé sau 13 sai?

A. T4 gidc 4BCD 13 hinh binh hanh. B. DA=BC,

c. AC=BD D. AB=DC
Loi giai

Chon C

[N]NIN)
[N]N]E}

AC v3 BD 13 hai dudng chéo cla t& gidc 4BCD nén hai vecto 4€> BD khéng
cung phuong vi vay khéng thé bang nhau.

C&u 24: Cho tam giac4BC, Goi M-V |an lugt I1a trung diém cuta cac canh 48:-4C Haj cap
vécto nao sau day cung hudng?

uuuy (W]NN) W[N]

uuu uuu LUy LUy uuu

A. AB vy MB . B, MN 3 CB, C. MA v3 MB, D. AN vy C4,
Loi giai
Chon A
A
M N
B® °C

(V7] LLL
Cau 25: Cho tir gidc ABCD | Piéu kién nao la diéu kién can va da dé AB=CD?

A. ABCD |3 vubng. B. ABDC |3 hinh binh hanh.
C. AD va BC ¢4 cling trung diém. D. AB=CD,
Loi gidi
Chon B
Ta cé:
IT. T [AE PCD
AB =CD b P ABDC
. 1AB=CD la hinh binh hanh.
ABPCD _um um
P AB=CD

« M3t khéc, ABDC 13 hinh binh hanh  14B=CD
Do dé, diéu kién can va da dé AB=CD |§ ABDC |3 hinh binh hanh.

Cau 26: Goi? 14 giao diém hai dudong chéo 4C va BD cua hinh binh hanh 4BCD, p3ng
thic nao sau day la dang thic sai?

uuu oy uuyg uuu HHIN) uuu WNIN] uud

A. OB=DO B, AB=DC . 0A=0C p. CB=DA,

Loi giai



Chon C

D C

uuy ][]

04 yv3 OC |3 hai vecto d6i nhau.

Cau 27: Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau day:

A. 0 cung hudng véi moi vecto. B. 0 cung phuong vdi moi vecto.
([NN|
c. i = 4B|>0
Loi giai
Chon D
uuy (N[N

A < |4AB|>0 A e . |[4B|=0

Ménh dé la ménh dé sai, vi khi 4 =B thi .

uuuy

Cau 28: Cho hinh chit nhat ABCD, cé AB = 4 va AC = 5. Tim dd dai vecto BC.
A. 3. B. Jal. Cc. 9. D. 3.
Loi gidi
Chon A

D

H[N]N]
‘BC‘ —BC = AC* - AB* =5 - 4% =3

uuuy

C&au 29: Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = 3, BC = 4. Tinh d6 dai ctia vecto ¢4

i L IJCLi_I‘i‘ :ﬁ

(NN}

C4| =5. C4| =25. CA

=7.

D.
Loi giai
Chon A

ILLI - -
|CA| —CA =JAB* +BC* =5

Ly

AH

Cau 30: Cho tam giac déu ABC canh bang 1. Goi H la trung diém BC. Tinh

V3

A 2 B. l. C. 2. D. V3.



Loi giai

Chon A
i
|AH| —AH :E.
2
AM
Cau 31: Cho tam gidc ABC déu canh 2a. Goi M la trung diém BC. Khi dé bang:
A. 2a. B. 2a+/3. C. 4a. D. av3.
Loi gidi
Chon D

uuuu
5 ‘AM‘ =AM =\ AB - BM* =\[(2a) - &* =a\B

Tac
oy

D
Cau 32: Cho hinh vudéng ABCD canh a, tam O. Tinh ©

a2 {1_\5 ‘
A, 2 B.l ) c.a D. 2
Loi gidi
Chon A
| [oo]=on =22 -2
Ta co = =

Cau 33: Cho tam gidc déu canh 2a. Bang thic nao sau day la dang?

L

AB

uuu uuu [NIN]H}

A. AB=4C B. 4B =2a C.

=24 5 B =AB
Loi gidi
Chon C

LILIL

AB =|AB

- s A =2a
Vi tam giac déu nén .

Cau 34: Cho tam giac khong can ABC. Goi H, O lan lugt la tryc tam, tdm duong tron ngoai
ti€p ctia tam gidc. M la trung diém ctia BC. Ménh dé nao sau day la dung?

A. Tam gidc ABC nhon thi AH,OM cung huéng.

N[N]N} [[N]N]N)

B. AH.0M 4 cung huéng.

c. 4AH.0M cung phuong nhung nguoc huéng.

p. AH.OM 4 cung gid
Loi gidi
Chon A



"0

k=]
G
o]

Théat vay khi A4BC nhon thi ta c6:

'AH L BC
{ = AH [lOM

OM L BC

[N E[N} [N]S NN]

O, H nam trong tam giac ~ AH.OM cung hudng.

Cau 35: Cho hinh thoi tdm O, canh bang a va J=60" ket ludn nao sau day la ddng?

—_

] 0
A [10]=° o, od|=los| |04 =2
B. . C. D. 2
Loi gidi
Chon A

. = 40 = |AG| o2
Vi 4 =60° = AABC gay 2
Cau 36: Cho t& gidc ABCD. Goi M, N, P lan lugt la trung diém cta AD, BC va AC. Biét

MP =PN  Chon cau dunag.

uuu uuu oy uuu uuu uuu uuu uuu

A. AC=BD B, AC=BC_ ., AD=BC_ p. AD =BD

Chon C

. 1 L N
MPI/DCMP=—DC PN//AB,FN =—AB
Ta cé: 2 2 M3 MP=PN

aju ] aJNIN} uuu uuu

= AB=DC = ABCD |3 hinh binh hanh = 4D =BC



Cau 37: Cho tam giac ABC vdéi truc tam H. D la diém déi xing véi B qua tam O cua dudng

tron ngoai ti€p tam gidc ABC. Khang dinh nao sau day la ding?

uuu uuu uuu uuu uuu uuu uuu uuuy

A. HA=CD 3 AD =CH B. HA=CD 3 DA=HC
C. HA=CD 3 AD =HC D. AD =HC 3 OB =0D
Loi gidi

Ta c6 BD la dudng kinh = OB =DO
AH LBC,DC L BC= AH !/ /DC (1)

Ta lai cé CH 1 AB, DAL AB= CH//DA (2)

L SN [N ] M|N] ]

TU (1) va (2) = t& gidc HADC 13 hinh binh hanh = f4 =CD:AD =HC
Pap an. C.

Cau 38: Cho A4BC ygi diém M nam trong tam giac. Goi ALBLC a0 Juot 13 trung diém cua

BC, CA, ABva N, P, Q lan luot la cac diém doi xing v6i M qua ALB.C" cau nao sau
day dung?

[NNIN]E] (NN N Qo Huu Huu Hu ooy [N]NIN]

A. AM =PC 3y 9B =NC_ B. AC=ON 3y AM =PC
C. AB=CN yy 4P =0N D. AB'=BN y3y MN =BC
Loi giai

Ta c6 AMCP |3 hinh binh hanh = AM =PC
Lai c6 AQBM va BMCN la hinh binh hanh
= NC =BM =04

= AONC |3 hinh binh hanh = 4C =0V
Pap an. B.
Cau 39: Cho tam gidc ABC c6 H la truc tam va O la tdm dudng tron ngoai ti€p. Goi D la diém
doi xing véi B qua O. Cau nao sau day dung?
A. AH=DC_ B. AB=DC. ., AD=BC_ p. AO=AH
Loi giai
Chon A



Ta c6 thé chi ra dugc ADCH |3 hinh binh hanh = AH =DC
Cau 40: Cho duong tron tam O. Tu di€ém A nam ngoai (0), ké hai tiép tuyén AB, AC téi
(0)

Xét ménh dé:

g (NN}

uuu uuu uuug uuy

() AB=4C (1) OB =-0C amn BO|=|CO
Ménh dé dung la:
A. Chi (). B. (1) va (Ill). C. (1), (Il), (Il). D. Chi (Ill)

Loi giai

Chon D

A(NN]

BO

L
, OB =0C =R = oo

Ta co:

Cau 41: Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Goi P, Q, R lan lugt la trung diém cta AB, BC, AD.

Lay 8 diém trén la goc hodc ngon cla cac vecto. Tim ménh dé sai?

A. C6 2 vecto bang PR, B. C6 4 vecto bang 4R
C. C6 2 vecto bang BO D. C6 5 vecto bang OP
Loi giai

Chon D

A R D

P
0
B Q e

Ta c: F@=40=0C



sl i i i S Sl NN S]] S i S NN

AR =RQ =PO =BQ =0OC, BO =OD =FR, OP =RA =DR =CQ =08

Cau 42: Cho hinh vudéng ABCD tam O canh a. Goi M la trung diém cta AB, N la diém doi

[N|N|N]N]

xing vaéi C qua.D. Héy tinh d6 dai cta vecto MV,

el ffeE el e
Loi giél
Chon C
N D G
o)
P A M B

Ap dung dinh ly Pytago trong tam gidc vuéng MAD ta cé:

DM? =AM* + AD® :‘ 4

+ﬂ:

Qua N ké duong thang song song véi AD cat AB tai P.
PM =PA+ AM =a+2 =22
Khi d6 t&r gidc ADNP |a hinh vubng va 2 12

Ap dung dinh ly Pytago trong tam gidc vuéng NPM ta cé:

2 3 2 v [ 3 \:
MN® =NP + PM* =a° +‘ %‘

_13a°
MN _”""!_
i}
|m| — MN _”Jﬁ
Suy ra 2

Cau 43: Cho ti gidc ABCD. Goi M, N, P, Q lan lugt la trung diém cla cac canh AB, BC, CD,
DA. Goi O la giao diém cla cac duong chéo cla t& gidc MNPQ, trung diém cla cac
doan thang AC, BD tuong (ng la I, J. Khang dinh nao sau day la ding?

[N]N]NN] [S]N]N] Luu

A, Ol =0J B, MP=NO ¢ MN=PQ p 0OI=-0J



Chon D

[NIN{N[H] [ H] N

Ta c6: MNPQ 13 hinh binh hanh = MN =0P

Ta co:

m oW ;00 0D, (000 Dm0, 000 000, q,000 000
or +0J =—(04+0c)+—(op +08) =—(04+08)+—(oc +oD)
=7 2 2 2
ol oo - - -

—OM + ON_=0
1 inj
= Of =-0J

Cau 44: Cho tam giac48C | Goi M.N.P|3n lugt 1a trung diém cla AB.AC\ 3 BC | C6 bao

nhiéu vécto khac vécto khong cé diém dau va di€m cudi la cac diém trong cac diém

[N NIN[E) [N]N|NN)

AB,C MNP hang vécto MN (khong ké vécto MN )?

A. L B. 4. C. 2. D. 3.

Loi giai

7 /\ y

Céc vécto khac vécto khong cé diém dau va diém cudi la cac diém trong cac

Chon C

c

[ B

Ly uuuy LUy uuy

digm 4B C MNP psng vécto MN (khong ké vécto MN ) 13: BPyy PC
‘Dang ©: Cau trac nghiém dung, sai

Caul. Cho hinh thang 4BCD v¢i hai day 1a 4B va CDiM-N 13 trung diém cia 40:8C | Cac menh

dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing Sai

a) MN//CD



D) 6 4 vecto (khac 0) cung phuong 4B ma gia khong tring véi duong thin
g g g g g g g

AB

) €63 vecto (khic 0) ciing huéng 4B ma gia khong tring véi dudng thing 4B

D o5 vecto (khac 0) cung phuong 4B ma gia khong tring véi duong thing

AB

W|NN] W E]E) WNN) W|N]N]

Cau2. Cho hinh thang 4BCD véi hai day 1a 4B va CD . Biét ring néu | 4C 15 8D ypy; | BC |5 4D]

Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Ping Sai
a) Hai duong chéo 4C va BD ¢4 d6 dai bang nhau
b)  Hinh thang 48CD 13 hinh thang can
¢) Hai canh bén 4D va BC ¢6 d¢ dai khong bang nhau

d) Néu BC|=2 4D thi AC |2 BD

Cau3. Cho ngii giac 4BCDE  C4c ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé Ping Sai
) 610 vecto (khac 0) dugce 1ap ra tir cac canh ngii giac
b) 6 5 vecto (khac 0) duoc 1ap ra tir cac dudng chéo ciia ngii giac
) 6 3 vecto (khac 0) duoc 1ap ra tir cic canh ciia tam giac 4BC

D 64 vecto (khac 0) dugc 1ap ra tir cac dudng chéo cua tir giac ABCD

A,B.C,D

Caud. Trén duong thing ¢ lay bon diém phan biét. Liy mot diém P khong thude 9 . Cac

ménh dé sau diing hay sai?

Ménh dé Ping Sai

a) Co 4 vecto goc 4



D) €6 10 vecto (khac 0) duoc 1ap ra tir cac diém 4-58.C.D.F

©) 6 10 vecto tao thanh tir 4 diém 4 5-C.D

uuu [NININ)

C6 11 vecto (khac 4B) ma cung phuong véi 4B trong cac vecto tao thanh tir 4
A,B,C.D

d)

diém

Cau5. Cho tam giac 4BC c¢6 M va N 1an luot 13 trung diém cua 4B va 4C . Ly diém P d6i xtimg
v6idiém M qua V. Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Ping Sai

a) MN =BC

N NN

b) |MP|=BC

[NNININ] [NININ)

¢ MN va BC nguoc hudng

ooy [NRRIN]

d) MP=BC

Cau 6. Cho ABC  goj M.N.P 13n luot 13 trung diém cia BC,CAAB (y¢ ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé bung Sai
) yecto AB cung phuong véi vecto MN
b) €6 6 vecto khéc vecto khong va cung phuong voi AB ¢6 diém dau, diém cudi
lay tir cac diém da cho.

oy (N]N]N}

) vecto AP nguge huéng vecto PB

[NININ)

4 6 3 vecto khic vecto khong va ciing hudng v6i 4B ¢6 diém dau va diém cubi
lay tir cac diém da cho.
Cau7. Cho lyc gidc déu ABCDEF ¢4 tam O. Cac ménh d sau dang hay sai?
Ménh dé Ping Sai

(W[N]} uuu

) vecto 04 cing phuong véi OD



uuy

D) €6 9 vecto khac vecto khong va cung phuong véi vecto O4.

uuy uuy

) vecto 4B ngugc huéng OC

[N]NIN)

4 6 3 vecto khac vecto khong va cung hudng véi vecto 4B .
Cau8. Cho tr giac 4BCD  Goi M. N.P.Q 13 luot 1a trung diém A458.8C ,CD DA e ménh dé sau
ding hay sai?

Ménh dé Ping Sai

a) MN 13 duong trung binh cua tam giac ACD

PO =%Ac

9 Ta gisgc MNP 13 hinh thang

[ N[NNI} [N{NIN)

d)  yN =0P

SN NI} uuug uuy [N]N[N)

Cau9. Cho tam gidc 4BC . Hay dung cac didm M+ sao cho AM =BC AN =CB  C4c ménh d sau

ding hay sai?
Ménh dé Ping Sai

[EINIEIE} uuy
a)

AM nguoc hudng voi BC
b) ABCM [3 hinh binh hanh

¢) ACBN 13 hinh binh hanh

Uy oy

4 AM.AN 13 hai vecto déi nhau

Cau 10. Cho AMBC ¢4 trye tam H va O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc. Goi B 1a diém déi
xtmg cua B qua O. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé Piing Sai

a) BC.1BC



b) BC//AB

)ttt gigc 4B CH 13 hinh binh hanh.

WU uuu uow gy
d) 4y =BC:AB =HC

Cau 11. Cho ttr giac 4BCD | Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé DPung Sai
a) Co 5 vecto lién quan dén diém 4
b) C6 4 vecto lién quan dén diém B ma khong lién quan dén 4

©) €62 vecto lién quan dén hai didm €2

d , , P A a:R Loax s aiR
) C6 10 vecto (khac 0) ¢ diém dau va diém cudi 1a cac diém 48.C.D 9
Cau 12. Cho ABC déu canh ¢, truc tam H . Cac ménh d sau dung hay sai?

Ménh dé DPung Sai

a) AH L BC

b) a3

AH =

-
—

L sjun} LIl

¢©) HA=HB=HC

d) i o oo
|HA|:|HB|:|HC|:§.

Cau 13. Cho hinh vudng 4BCD canh @. Goi M 1a trung diém AB.N 13 diém déi xtmg voi € qua D.
Cac ménh dé sau dung hay sai?

Mgénh dé bung Sai
a) MD® =AD* + AM*

b) a\/ﬁ

MN =———.
2



¢) a\,@

MD =

D =ab

12

Céu 14. Cho MBC ¢4 4.8.C 13 luot 1a cac trung diém cua céc canh BC,CAAB (ye ménh dé sau

ding hay sai?

Ménh dé bung Sai

D B —CA=AB :%.

uuuy duuy

BC.,AB

Hai vecto nguoc hudng

SN EIN) LI Ly

©) BC =CA=AB

(N[N]NIN] uuy

d pc =c4

Cau 15. Cho ttr giac 4BCD  Goi E,F.G.H theo tht tu 1a trung diém cta BC, BD, AD,AC e ménh

dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung Sai

a) EF lan luot 13 duong trung binh cta cac tam giac BCD
1

GH =-CD
2

¢) EFGH 13 hinh binh hanh

ooy [N{NyN]

d) HG=FE
Cau 16. Cho tam gidc 4BC vuong tai 4 co B =\3.4C =243. Goi M 1a trung diém BC va H 1a
hinh chiéu vudng goc ctia 4 1én BC . Cac ménh d sau ding hay sai?

Ménh dé DPung Sai



a) BC  =AB + AC”

b) 0mi 5
AM :g

¢) AB-AC =A4AH -BC

B

d) 07 3
) AH:‘E

L

Cau 17. Cho tam giac 4B C. Goi M.N,P 13n lugt 1a trung diém cua cac canh BC.CA y3 AB  Cac

ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing Sai

a) PN |3 duong trung binh cta tam giac 48C

[NININ) [NININ ]

b) PN,MC cung hudng véi vecto BM

W[N] NN} [NININ]

©) BM =NP
D BM 6 ch c s NP.CM. M
) BM ¢ céc vecto dbi la VP-CM.MB |

HB:AD:éDC:ﬂ

Ciau 18. Cho hinh thang 4BCD vuong tai 4 va cé = . Goi BF 1a @udng phén gic

trong cua tam giac ABD(FEAD) (ye ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung Sai

a) C4° =D4°+DC”

uuy

b) |ca|=a 3
©) Upr =45
d) |BF|=2.08a

Cau 19. Cho tam giac 4BC ¢ G 1a trong tAm. Goi G 1a diém déi xiung véi G qua trung diém M

ctia BC | Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung Sai



a) LUy uuuu
Vecto G4.GG

cung hudng
b) GA=3GM
uuy  uuuu
©) GA1=GG

d L LUl Ju || (W (N} (W[ (NN} buug g HLg
) BG=GC,BG =GC,BM =MC,GM =MG  AG =GG
Cau 20. Cho tir gidsc 4BCD  Goi > RS 1in luot 1a trung diém cta cac canh 48: BC.CD.DA.

0 q PO.SR M.,N q AC.BD ‘
Goi  1a giao diém cua va lan luot 1a trung diém cua . Cac ménh dé sau dung hay

sai?
Ménh dé Piing Sai
) PO 13 dudng trung binh cia tam giac 48C
b)  PORS 13 hinh binh hanh

¢) PMRN 3 hinh binh hanh.

[NIN NN W NN

4 om.oN 13 hai vecto bang nhau.
Loi giai
Caul. Cho hinh thang 4BCD véi hai day 1a 4B va CO:M.N 13 trung didm coa 4P-BC  Khi do:

MN//CD
a)

uuy

0 AB , AB
b) Co6 4 vecto (khac ) cung phuong ma gia khong trung voi1 duong thang

[N]NIN)

0 AB , AB
c¢) C6 3 vecto (khac ) cung hudng ma gia khong trung véi duong thang

o

0 AB , AB
d) Co 5 vecto (khac ) cung phuong ma gia khong trung véi duong thang

Loi giai

a) Dung b) Dung ¢) Sai d) Sai



q AD; N . BC
a) Ta co: la trung di€ém cua 1a trung diém

= MN//CD ,
(tinh chat duong trung binh hinh thang). Do do:

uuu

0 AB ' . ., AB
b) Co6 4 vecto (khac ) cung phuong ma gia khong trung voi duong thang

MN, NM,CD, DC
la

oy

0 AB ' . , AB
¢) Co 2 vecto (khac ) cung hudng ma gia khong trung véi duong thang

[N NN N NN
MN,DC
la

W|NN] W N]N) NN W|N]N]

Cau 2. Cho hinh thang 4BCD véi hai day 1a 4B va CD . Biét ring néu | 4C 158D ypy; | BC|54D]
Khi do:

AC  BD .
a) Hai duong chéo va c6 do dai bang nhau

ABCD
b) Hinh thang la hinh thang can

AD  BC .
c¢) Hai canh bén va c6 do dai khong bang nhau

 |BC|=4D|  |AC|=BD
d) Néu thi

a) Dang b) Ping ¢) Sai d) Sai
AC |2 BD AC BD ‘
a) Vi nén hai duong chéo va c6 do dai bang nhau,

ABCD
b) suy ra hinh thang can.

BC ‘ AD|=BC
¢) Do d6 hai canh bén va c6 do dai bang nhau hay

. ABCD AB  CD
d) Diéu nguogc lai khong dung, xét hinh binh hanh (cling 1a hinh thang c6 hai day va ) cod

W|NN] W N]N) W|NN] WNN)

AD =2 BC AC |2 BD
nhung



Ciau 3. Cho ngii giac 4BCDE  Khi do:

0
a) C6 10 vecto (khac ) duoc lap ra tir cac canh ngii giac

0
b) Co 5 vecto (khac ) duogc lap ra tir cac duong chéo cua ngii giac

0 ABC
¢) Co6 3 vecto (khac ) duogc lap ra tir cac canh cua tam giac

0  ABCD
d) C6 4 vecto (khac ) duoc lap ra tr cac duong chéo cua tir giac

Loi gidi
a) bang b) Sai ¢) Pung d) Ping
a) Ngii giac c6 5 canh do d6 c6 10 vecto tao thanh tir cac canh.
b) Ngii gidc co 5 duong chéo do d6 cling c6 10 vecto tao thanh tir cadc dudng chéo.

0 ABC
¢) Co 6 vecto (khac ) dugc lap ra tur cac canh cua tam giac ?

0  ABCD
d) C6 4 vecto (khac ) dugc 1ap ra tir cac duong chéo cua tur gidc

Ciu 4. Trén duong thing ¢ 13y bbn diém 4,B,C,D phan biét. LAy mot diém P khong thudc ¢ . Khi
do:
a) C6 4 vecto gbc 4

0 ~ A.B.C.D.P
b) Co6 10 vecto (khdc ) dugc 1ap ra tir cac diém :
~ A,B.C,D

c¢) C6 10 vecto tao thanh tir 4 diém

AB AB ~ A4,B.C.D
d) C6 11 vecto (khac ) ma cung phuong véi trong c4c vecto tao thanh tir 4 diém

Loi gidi
a) Dang b) Sai ¢) Sai d) Ping
PA, PB. PC, FD 4 AP.AB.AC,AD

a) Co 4 vecto gbc  1a :co 4 vecto gbe  1a



., BCD 5.4 =20
b) Tuong tu, moi goc deéu co 4 vecto, vay co vecto tao thanh tir 5

q P,4,B,C.D
diém phan biét

A4,B,C,.D d ) . 4,B,C.D
¢) Vi déu thuéoc  nén tat ca cac vecto tao thanh tir 4 diém

‘ AB 3.4 =12 ~ A4,B,C.D
déu cung phuong véi . Taco vecto tao thanh tir 4 diém .
4B

d) Vay ¢o 11 vecto cung phuong véi
Cau 5. Cho tam giac 4BC ¢6 M va N lan luot 1a trung diém ctua 4B va AC | Liy diém P d6i xtng

v6idiém M qua V. Khi do:

a) MN =BC

¢) MN vy BC nguoc hudng

(NN W] [NRNIN]

d) MP =BC
Loi giai
a) Sai b) Pung ¢) Sai d) Dung
p
*)
C
c 1
MN ABC 2
a) Do la duong trung binh cua tam giac nén

. P M N MP =2MN =BC MP|=BC
b) biém  do6i xung vdi dieém qua  nén , do do (D



. B C N . AC N C AB
¢) Xét nira mat phang bo chta ,tacé  latrung diém nén va cung phia hay cung phia

MB MN  BC P M N MP  MN < 2
do do va cung huong. Laico  ddéixung qua nén va cung hudng, dé thay
MN#0  MP BC
nén va cung hudng. (2)

o © MP =BC
d)Ter va ,suyra .

Cau 6. Cho AMBC  goi M.N.P 13n luot 13 trung diém cia BC.CAAB yp; go:

a) vecto 4B cung phuong véi vecto MN

b) Co 6 vecto khac vecto khong va cung phuong voi c6 diém dau, diém cudi ldy tir cac diém da cho.
AP PB

c) vecto  ngugc hudng vecto
ooy

AB L . . .
d) Cé6 3 vecto khac vecto khong va cung hudng voi c6 diém dau va diém cudi lay tr cac di€m da cho.

a) bang b) Sai ¢) Sai d) Ping

a) 4B ciung phuong voi MN

SN N |N N NN N LIl Uug dued LI
[NININ)

AB AP, PA,BA,BP,PB,MN, NM

b) C6 7 vec to khac vec to khong va cung phuong véi la:
AP PB

c) cung hudéng
AB  AP.PB.NM
d) Cé6 3 vecto khac vecto khong cung hudng voi la

Cau7. Cho luc giac déu ABCDEF ¢4 tam O . Khi do:
a) vecto O4 cung phuong véi OD

uuu

0A
b) Co6 9 vecto khac vecto khong va cung phuong vdi vecto
AB oc
c) vecto nguoc hudng
AB

d) Cé6 3 vecto khac vecto khong va cung hudng véi vecto



Loi giai

a) Duang b) Dung ¢) Sai d) Sai

a) vecto O4 cung phuong véi OD

LIl W|N]N) W|N]N) LI W|NN) m|u|N} ms N LILIL mw ]

04 AO,0D.DO,AD,DA,BC,CB,EF ,FE
b) Co6 9 vecto khac vecto khong va cung phuong vdi vecto

uuu uuu

ocC
c) vecto cung hudng

SN N s N SN} uuu
uuu

B FO.OC,FC.,ED
d) Co6 4 vecto khac vecto khong va cung hudng vaoi vecto la:

Cau8. Cho ttr giac 4BCD  Goi M.N.P.Q 13 luot 1 trung diém AB-’BC,CD‘DA . Khi do:

a) MN 13 duong trung binh cua tam giac ACD

PO =1 AC
b) 2

c) Tt giac MNPQ 13 hinh thang

d) MN =QP

a) Sai b) Pung ¢) Sai d) Dung

MN || AC
1 (@

MN == AC
2

MN ~ ABC .
a) Ta co la duong trung binh cua tam giac nén:

-

PQ| AC
(2)

1
PQ=ZAC
PQ ~ ACD . N 2
b) Tuong tu, la duong trung binh cua tam giac nén:

MNPQ MN =0P
c) Tu (1), (2) suy ra tr giac 1a hinh binh hanh nén

Cau9. Cho tam gidc 4BC . Hay dung cac diém M+ sao cho AM =BC AN =CB Khj dé:

a) AM nguoc hudng voi BC
b) ABCM 13 hinh binh hanh



¢) ACBN 13 hinh binh hanh

(NN NNyE|N)

d) AM.AN 13 hai vecto dbi nhau

Loi giai
a) Sai b) Pung ¢) Diung d) Dung
AM =BC  AM _BC |AM|=BC ABCM
Ta co nén cung hudng véi va , Vi vay 1a hinh binh hanh (xem
AN=CB AN (B |AN|=C ACBN
hinh v&). Tuong tu, nén cung hudng voi va , Vi vy 1a hinh binh
hanh (xem hinh v¢).
N A ' M
2 >
. AM AN . A , ., MN
Tu hinh V€, ta nhan thay 1a hai vecto d6i nhau ( la trung diém cua doan thang ).

Céu 10. Cho MBC ¢4 tryc tim H va O 13 tam duong tron ngoai tiép tam giac. Goi B " 1a diém dbi
xing ciia B qua 0. Khi dé:

a) BC LBC

b) BC//4B

¢) tit giac 4B CH 13 hinh binh hanh.
e T 1]
d) AH =BC. AR =HC

a) Dung b) Sai ¢) Dung d) Dbung



i 4 i
A
:BB y _ ABC Hcp =90 = BC L BC

Taco la duong kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc nén .

AH L BC BC//AH
Mat khac , suy ra (1).

BaB =90 4B 14B CHLAB  CH//AB(2)
Tuong tu: hay ma nén .

~ ABCH
Tu (1) va (2) suy ra tur giac 1a hinh binh hanh.
LLILI TR ET T TI|
AH =BC.AB =HC
Vi vay:
Cau 11. Cho tir giac 4BCD  Khi do:
a) C6 5 vecto lién quan dén diém 4

b) C6 4 vecto lién quan dén diém B ma khéng lién quan dén 4

¢) C6 2 vecto lién quan dén hai diém C.D
d) C6 10 vecto (khac 9 c6 diém dhu va diém cudi 1a cac diém 4 5.C.D 9
Loi gidi
a) Sai b) Dung ¢) Dung d) Sai

Lig Liel  duu LLel  Juu LIl

o AB,BA, AC,CA,AD, DA
a) C6 6 vecto lién quan dén diém  la:

B  A:BC,CB,BD,DB
b) C6 4 vecto lién quan dén diém  ma khong lién quan dén

, . C.D CD,DC
¢) Co 2 vecto lién quan dén hai diém la:

d) C6 12 vecto (khac 9 c6 didm dau va diém cuéi 1a cac didm 4:5:C:D 9



CAu 12. Cho A4BC déu canh ¢, truc tam H . Khi do:
a) AH L BC

AH =
b)

a3
“
Fa

S|u ] ajuin} sjun}

¢) HA =HB =HC

00 ood oo a3

|[HA|4HB HHC |=——.
d) 3
Loi giai
a) Pung b) Sai ¢) Sai d) Dung
M.,N 7 BC,AB
Goi lan luot 1a trung di€ém canh
A
H
(;\i/n
_ ABC | AM BN ~ 4BC
Do tam giac déu nén cling la cdc dudng cao cua tam giac ;vivady  vura la truc

tam vira 1a trong tdm tam giac nay.

f V2

AM? —AB? - BM? =&’ - ‘ al _3&
) , AABM 2] 4
Ap dung dinh 1i Py-tha-go cho , ta co:
~ AM :ﬁ.
2
¥ ¥
AH == AM == B :”“E
3 3 2 3

Theo tinh chét trong tam, ta co:



oy uuu uuu

o HA,HB, HC ‘
Dé thay ba vecto c6 do dai bang nhau:

ooi ool odd
|HA|4HB |4 HC |=AH :#.

Céu 13. Cho hinh vuéng 4BCD canh @. Goi M 1a trung diém AB.N 13 diém dbi xtmg voi € qua D.

Khi do6:
a) MD? = AD* + AM*

MN :@_
b) 2

Mp =93
c) 2

0o

| =283
d) 12

Loi giai
a) Dang b) Duang ¢) Sai d) Sai

. AMAD R A )

Xét vuong tai  , ta co:
MD? =AD*+ AM*
| y 2
5a° a5
_g §| =29 - mp=222
12) T& 7 2
N 7 AD , AB P
Qua  ké duong thang song song véi cat tai
N i o




PM =PA+ AM =a+ % =22
) ~ ADNP 3 5
Khi dé tur giac 1a hinh vudng va

f V2
MNZ:PM2+PNE:‘3—; rar =BTy 213

_ NPM P
Xeét tam giac vudng tai  ,taco:

i} 5 0
MD |=MmD =22 | My =N :ﬂ"'ﬁ
2 2

Vay céac do dai vecto can tim 1a :

Céu 14. Cho MBC ¢ 4:8.C 13 [uot 1a céc trung diém cia cac canh BC-CAAB Ky do:
BC =CA=AE :E.

a) 2

b) Hai vecto BC.4B nguoc hudng

LIl L LIy

BC =CA=A4RF
c)
[N TN T
BC =CH4
d)
Loi giai
a) Pung b) Sai ¢) Diung d) Dung
r \ + R 5 AB \ AB \ \ 3 5 .7 Ja re ’ AB A
Tacd  1atrung di€m cua va la dudng trung binh cta tam giac img vdi canh day nén:
BC =CA=AB :E.
2
W|N NNy NN ) M|NuIN} Ly TN TR
BC ,CAAB BC =CA=A4B8
Mait khac, ba vecto cung hudng. Do dé

ULy LIl ajun} Ly M[N|NN] LIl
BC =CA =4AB,CA =4AF =BC
Ta xac dinh duoc:
Cau 15. Cho ttr giac 4BCD  Goi E.F.G.H theo thir tu 12 trung diém cta BC, BD, AD. AC gy go:

a) EF 1an luot 13 duong trung binh cia cac tam giac BCD



GH =—CD
b) 3

¢) EFGH [3 hinh binh hanh

(NN W] [N{NyN]

d) HG =FE

a) bang b) Sai ¢) Pung d) Sai

EF,GH BCD,ACD
Ta cod lan lugt 1a duong trung binh cua céc tam giac nén

EF =GH :i—CD
EF//GH/ICD 2
va

[NNyE] [NNyE]

EFGH HG =EF
Vi vay 1a hinh binh hanh. Do d6 .

Cau 16. Cho tam gidc 4BC vuong tai 4 c6 8 =\3.4C =2/3. Goi M 1a trung diém BC va H 1a
hinh chiéu vuéng goc cta 4 1én BC  Khi do:

a) BC" =AB" + AC

—

=Y
b) 4
c) AB -AC =AH -BC

0 3
d) 5

Loi giai
a) Dung b) Sai ¢) Dung d) Sai
AABC A

Ap dung dinh 1i Py-ta-go trong vudng tai , ta co:



. AN}
BC® =AB* + AC* =3 +(23)* =15=| BC|=BC =15.

mod
=| AM |=AM :E :E
. \ C 2 2
Ta co: la trung tuyén Gmg v6i canh huyén
AB -AC =AH -BC )
Ta co: (h¢ thure lugng trong tam giac vuong)
| AB-AC 323 2415
=:-| AH |:AH = = H‘Jr_ == -

BC 15 5

Cau 17. Cho tam giac 4BC . Goi M.N,P 13 luot 14 trung diém cua céac canh BC.CA y3 AB  Khi do:
a) PN 1a duong trung binh ctia tam giac 48C

[W)N[N] [NININ )

b) PN,MC cung hudng véi vecto BM
¢) BM =NP

Luuu uuy guug Jud

d) BM ¢ cac vecto dbi 1a VP-CM.MB

Loi giai
a) Pung b) Pung ¢) Sai d) Dung
PN :% BC =BM =MC
PN _ ABC PN BC
Vi la duong trung binh cta tam giac nén ta co
A
P N
B M C
e

uuuu

By |PN|$MC|5BM|
Suy ra: Cac vecto cung hudng véi Vecto va

UL m|un} W|NINE}

BM =FPN =MC
Do do:

Uy duud gdug

NP,.CM.MB
Mat khac cac vecto

ooy

BM
ngugc hudng va cé cung do dai véi vecto



Lfll);lﬂ , .'?'v'r.P, CM . ME
Vecto co cac vecto doi1 la

AB =AD ZLDC =a
Cau 18. Cho hinh thang 4BCD vuong tai 4 va co 2

ABDI(F e AD}' Khi d6:

. Goi BF' la dudng phan giac
trong cua tam giac

a) CA" =DA* +DC*

(N[NIN)

by | C4 —a3

c) HBF =45

[NIN]E)

d) | BF |~2.08a

Loi giai
a) Dung b) Sai ¢) Sai d) Sai
CA> =DA” + DC* =a’ +(2a)° =5a°
Ta co: (Theo dinh li Py-ta-go)
W uuu
=|CA|=C4 =a-f5 | BD|=BD =\JAB* + AD* =\Ja* +a* =a\[2
. Twong tu:
. . A4BD 4 Usp =45 = Upr =225
D¢ thay vudng can tai , do do: .
100
\BF|=BF =—5 _—_ 9 | 084
. AABF A . cos ABF  cos22.5
Xét vuong tar  , ta co:

Cau 19. Cho tam giac 4BC ¢ G 1a trong tAm. Goi G 1a diém déi xiung véi G qua trung diém M
ctia BC . Khi do:

LUl uuuy
a) Vecto GA,G G cung huong

GA =3GM
b)

LU uuou
GA=GG

¢)

UL uul ool oy Ol LW Duug o uuou gy ulow
BG =G C,BG =GC,BM =MC,GM =MG . AG =GG
b)



Loi giai

a) Duang b) Sai ¢) Dung d) Ding

LUl uuuu
o GA,G G
D¢ thay hai vecto cung hudng (1).

Mat khac, ta co:

GA=2GM G _ ABC
(do  latrong tdm cua tam giac )

GG =2GM G . . G M
(do ladiém doi xtmg véi  qua ).
GA=G'G=|GA|3G G|
Suy ra: (2)
GA=GG
Tu (1) va (2) ta co: .

UL uum oo gy Dl LW UUuY o suuo gy oo
BG=CGC,BG =GC,BM =MC,GM =MG ,AG =GG

Cau 20. Cho ttr giac 4BCD  Goi P.Q.R.S 1jn luot 14 trung diém cua céc canh AB, BC,CD,DA
Goi O 14 giao diém cua P2>SR va M.N 13n luot 14 trung diém cua 41€-BP  Khi do:

a) PO 13 duong trung binh ctia tam giac 48C

b) Y2RS5 13 hinh binh hanh

c) PMRN 13 hinh binh hanh.

NN N NN NN}

OM ,ON ‘
d) 1a hai vecto bang nhau.
Loi giai
a) Diang b) Ding ¢) Pung d) Sai
| PO =1 4c
20
PO ABC | PQ//AC

Ta co: la dudng trung binh ctia tam giac nén



srR=L4c
]

SRITAC
Tuong tu ta cling co6: (2).

(PO =SR

¢ en = PORS Lo o

PO/ /SR PO =S

Tu (1) va (2) suy ra: 1a hinh binh hanh. Vi vay:
1
[R-’Lf =_R}C
2
[3Y; AABC 1 PM / /BC

Ta co: la dudng trung binh cia nén (3).

jR N = : BC

TS [ PM =RN
< = PMRN

|_ RN //BC { FPM /RN

Tuong tu ta cling co6: (4). Tir (3) va (4) suy ra: 1a hinh binh hanh.
. PR
Ma  latrung diém cua duong chéo
. MN OM =-ON

Do d6:  cling la trung diém cua duong chéo . Vivay: .

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan

L
A A A \ A rooA A \ r < A « X ] v r A 12 \ .
Cau 1. Trén mot dong song c6 van tde dong nude biéu dién boi vecto *» c6 d6 16n 1a Skm/h  Haj
L L

thuyén A va B ¢6 van tbe riéng dugc biéu dién 14n lugt boi cac vecto Vo va Vo . Biét réng hai thuyén
A4 va B déu di theo hudng nguoc dong song. Hoi hai thuyén ndy c6 bao gid di ngugce hudng nhau

khong?

Cau 2. Cho hinh chit nhat 4BCD tam O ¢6 canh 8 =4 V3, 4D =a . Tim vecto ¥ khéc vecto khong

va cung hudng véi vecto BD (khac BD), tinh do dai vecto ¥ do?



Cau 3. Cho MBC ¢4 quong trung tuyén 4M . Trén canh 4C 1dy hai diém £ va F sao cho

AE =EF =FC,BE o4 AM tai N . Khi d6 N4 va MM 13 ¢6 déi cua nhau khong?

Cau 4. Cho hinh chit nhat 4BCD  Co bao nhiéu vecto duoc tao thanh ma diém dau va diém cudi léy

tr cac dinh ctia hinh chir nhat?

Cau5. Cho tam giac 4BC déu canh @ va G 1a trong tim. Goi / 1a trung diém cua 4G . Tinh do dai

[N]N}
cua cac vecto BI .

Cau7. Cho tr giac 4BCD  Goi M. N, P.Q 13n luot 1a trung diém cta AB, BC,CD.DA Ty cac diém

da cho tim c4c vec to cung huéng véi vec to MN

Cau8. Cho hinh binh hanh 4BCD  Goi M.N 1in luot 14 trung diém cia DC,4B.P 13 giao diém cua

AM ,DB

44 Sdd Sdd

va 9 1a giao diém caa N-PB Khido PF =P =98 qung hay sai?

DAP AN
Cau 1. Trén mot dong song c6 van tde dong nude biéu dién boi vecto *» ¢6 d6 1on 1a Skm/h  Haj
thuyén A va B ¢ van tbe riéng duogc biéu dién 1an lugt boi cac vecto Y« va b . Biét rﬁng hai thuyén
4 va B déu di theo hudng ngugce dong séng. Hoi hai thuyén nay c6 bao gid di nguoc huéng nhau

khong?

Tra loi: Co
Loi giai

LLI
Vv

LIl
<5(km/!h) |1| > 5(km /| h)

C06 thé xay ra truong hop hai thuyén di nguoc huéng khi con khi d6 thuyén

~ . B
van di xudi dong nudc con thuyén  di ngugc dong nudc.



CAu 2. Cho hinh chit nhat 4BCD tam O ¢ canh 48 =4 V3, 4D =a . Tim vecto ¥ khac vecto khong

va cung hudéng v6i vecto BD (khac BD), tinh d6 dai vecto 4 d6?
Tra loi: ¢
Loi giai

LUy [N]N]E) uuu

u BD u BO,0D
Tacd khac vecto khong va cung hudng vai vecto nén la mot trong hai vecto

, ' . ABD BD* =AB + AD” =3a’ +a" =4a” = BD =2a
Ap dung dinh 1i Py-ta-go cho tam giac .

- [ (00
u|3B0|30D[=2 =a

Vi vay:

Cau 3. Cho MBC ¢4 dquong trung tuyén AM . Trén canh 4C 13y hai diém E va F sao cho
AE =EF =FC,BE o4 AM tai N . Khi d6 N4 va NM 13 ¢6 dbi ciia nhau khong?
Tra 16i: d6i nhau.
Loi giai
G y BE = GM ABCE _
Goi  la trung di€ém cua la duong trung binh cua ung véi canh day

GM :% EC =AE

GM || AE

EC =

AGME . .
Suy ra: T giac 1a hinh binh hanh (vi c6 hai canh d61 song song va bang nhau).

N AGME N . AM
Vi  la giao diém hai duong chéo hinh binh hanh nén  1a trung di€m cua

uuu [E]N|N]E}

_ NA NM
Do vay hai vecto va do1 nhau.



CAu4. Cho hinh chit nhat 4BCD  C¢ bao nhiéu vecto duoc tao thanh ma diém dau va diém cudi léy

tir cac dinh cua hinh chit nhat?

Tra loi: 16
Loi giai
o 5,55,88, 5
D¢ thay c6 4 Vecto-khong la:
A B
D c

Tir mdi dinh cta hinh chir nhat, ta 14p duoc 3 vecto khac vecto-khong nhan dinh d6 lam diém dau va

q , ,7 AB,AC, AD
di€m cudi la cac dinh con lai. Chang han voi dinh  ta co:

0 .
Suy ra ¢6 12 vecto khac . Nhu vay c6 tat ca 16 vecto thda man.

Ciu 5. Cho tam giac 4BC déu canh ¢ va G 1a trong tam. Goi / 1a trung diém ctia 4G . Tinh d¢ dai

cua cac vecto BI .

a21

Traloi: ©
Loi giai
A
I
B M C
| AB |=AB =a
Ta co

M y BC
Goi la trung di€ém cua , Taco



ool
| AG|=AG _5,4 M =

JAB® - BM® %1’ ‘-

i — —
| B1|=B1 =BM + 01" =% + L :ﬂf
4 3 A

wltq

uuu

Cau 6. Cho hinh thoi 4BCD canh @ va BAD =60 Tim d6 dai véc to AC

Tra loi: a‘/g

Loi giai
L m[uin} Hjuin}
o, AB+AD =AC
Theo qui tac hinh binh hanh:
10-4
.. A4BD a 2
Tam giac déu canh , nén

| AB+ AD |3 AC|=AC =240 =a3
Vay
Cau7. Cho tit gidc 4BCD  Goi M-N-P-Q 1in luot 1a trung diém ctia 48 BC CD-DA Ty cac diém

da cho tim c4c vec to cung huéng véi vec to MN

NI NN EE)

Tra 1oi; ¢0-4C€

Loi gidi
B

M N

A / C
Q P
D
! AC
MN [/ PO,MN =PQ .2 MNPQ
Ta co (do cung song song va bang ). Do do 1a hinh binh hanh.
MN  OP.AC

Vay céc vec to cung hudng véi vec to la:



Cau 8. Cho hinh binh hanh 4BCD Goi M.N 1in luot 14 trung diém cta DC.4B.P 14 giao diém cua

s N uuu uuu

AM.DB ;3 O 13 giao diém cira VDB Khi do PF =FC =8 ging hay sai?

Tra 1oi: Dling

Loi giai
A N B
D M C
_ DMBN
Ta co tlr giac 1a hinh binh hanh vi
DM =NB :];AB. DM [ /NB
DM =NB
Suy ra .
CDQO 7 pC  MP//OC
Xét tam giac c6  latrung diém cua va do do
, . ABP o .. . PB
Tuong tu xét tam giac suy ra dugc  la trung diém cua
DP =PQ =0B DP =PQ =08
Vi vay tur do suy ra
Cau 9:

a) Ban hay tim su khéac biét gilta hai dai lugng sau:

Bac Ba c0 s6 tién la 20 triéu dong.

DQ

1a trung diém cua

M6t con bao di chuyén véi van toc 20 km/h theo huéng déng bac.

b) Trong cac dai lugng sau, dai lugng nao can dugc biéu dién béi vecto?

Gia tién, luc, thé tich, tudi, dd dich chuyén, van toc.
Loi giai
a) Su khac biét la:

Don vi clda 2 dai lugng: triéu dong va km/h



20 triéu dong la 1 dai lugng v6 hudng con con bao la dai lugng cé hudng cu thé |a hudng
tlr dé6ng sang bac vai van téc la 20 km/h

b) Cac dai lugng can biéu dién vecto la céc dai lugng c6 hudng nén doé la: luc, do dich
chuyén, van téc.

Cau 10: Cho hinh thang ABCD c6 hai canh day la AB va DC (Hinh 15).
Diém M nam trén doan DC.

a) Goi tén cac vecto cung hudng véi vecto 45,

b) Goi tén cac vecto ngugc hudng véi vecto DM |

A B
D M C
Hinh 15
Loi giai
ABCD _ AB//CD
a) la hinh thang nén

uuuy

AB
Cac vecto cung huéng vaéi vecto la cac vecto cé hudng tu trai qua phai nén dé la:
H[uN] LUy dul

DC, DM, MC

uuuu uuuu

DM DM
b) cbé hudng tu trai sang phai nén cac vecto ngugc hudéng véi vecto la

NN ol Judg Jug

BAMD,CM,CD

Cau 11: Cho hinh vuéng ABCD c6 tdm O va c6 canh bang a (Hinh 16).

a\2

a) Tim trong hinh hai vecto bang nhau va c6 dé dai bang 2

b) Tim trong hinh hai vecto déi nhau va c6 do dai bang av2.

A B

D [y
Hinh 16

Loi giai



-
= 40 =0C =BO =0D =¥~=
:ﬂﬁ 2

AC =BD = AD* +DC’ =\a’ +a°
a)

aﬁ [SE}E) [S]EIE) oy uug
7 10 OC,CO  04;DO

by

Suy ra cac cap vecto bang nhau va c6 d6 dai bang la: va va va

OB:OD 55

by

va

AC  BD a2
b) Trong hinh chi c6 2 doan thang va c6 do dai la

uuu {7y W[ ] m

w2 4c  CABD  pp

by

Do d6 hai vecto déi nhau va c6 do dai bang la: va va

Cau 12: Cho t& gidc ABCD. Chiing minh rang t& gidc dé la hinh binh hanh khi va chi khi

uuuy [S]N]N)

AB = DC
Loi giai
ABCD
T& giac la hinh binh hanh
{AB;‘ I DC
=
AB =DC
AB/I/DC = AB,DC
Ma cung phuong, do dé cung hudng.
SUUd dud )
AB, DC cung huong
AB=DC _
000 000
< AB =DC
ABCD AB =DC
Vay tu giac la hinh binh hanh khi va chi khi

Cau 13: Cho ba vecto “?¢ dgéu khac vecto 0. Nhitng khdng dinh ndo sau day 1a ding?
a) %b:¢ géu cing phuong véi vecto 0.
b) Néu b khéng cling hudng véi ¢ thi b ngugc hudng véi @,

c) Néu ¢ va b déu cung phuong véi ¢ thi ¢ va b cung phuong.



d) Néu ¢ va b déu cung hudng véi ¢ thi @ va b cung huéng.
Loi giai
0
a) bdng vi vecto cung huéng véi moi vecto.
b) Sai. Chang han: Hai vecto khdng clung huéng nhung ciing khéng ngugc huéng (do
chidng khéng cung phuong).

»
c) bdng.
a b c allc b//c a//b a b
va déu cung phuong véi  thi va do doé ticla va cung phuong.
d) bdng.
a b c a b

va déucung huéngvéi thi va cung phuong, cung chiéu do dé cung hudéng.

Cau 14: Trong Hinh 4.12, hay chi ra cac vecto cung phuong, cac cap vecto nguoc huéng
va cac cap vecta bang nhau.

Hinh 4.12
Loi gidi

Cac vecto cung phuong la: a,b,c

Trong d6 cap vecto %€ cung hudng, cap vecto %° va cap vecto ?:¢ ngugc huéng.

Cau 15: Ching minh rang, t& gidc 4BCD |3 hinh binh hanh khi va chi khi BC =4D
Loi giai



ATy

C

'AD//BC
—
ABCD IAD =RC
TG giac la mét hinh binh hanh
o AD  BC AD =BC
Hai vecto va cung huéng va

44 M

< BC =AD -(dpcm)

Cau 16: Cho hinh vuéng 4BCD ¢4 hai duding chéo cat nhau tai O. Hay chira tdp hop S

r l
chira tat ca céc vecto khéc vecto 0, c6 diém dau va diém cudi thudc tap hop | 4,8,C,D,0

. Hay chia tap S thanh cdc nhém sao cho hai vecto thuéc cung mét nhédm khi va chi khi

chiing bang nhau.

Tap hop S la
HNN] E)N|N] LI W|N|N] NN WN|N) WiNN) WN|N) H|N ) H)N ) WiNN) WN|N) WiNN) WN|N) LILg mIN| N} uug Ldg [N NN uuu

S ={AB;AC; AD; AO; BA; BC;BD;BO; CB;CA;CD;CO; DB; DC; DA; DO, 0B OC;0D; OA}

Cac nhém trong S la

|JJJ LLIL ) IJJJ H[N]N iy IJJJ AN]i iy LY LU

AB:DC| ,|BA:CD| , AD:BC|, DA:CB,

(0 00, (000 ooy (000 ood (000 ood
| 40:0C| ,| O4:CO|, | OB; DO, ,| BO:OD,

Cau 17: Hay chi ra cac cap vecto cung huéng, ngugc hudng, bang nhau trong Hinh 17.



HH‘H Y
]

i

Hinh 17
Lo giai

Céac cap vecto cung hudng la: ¢ va biu vy v

Céac cap vecto ngugc hudng la: * va v

Céc cap vecto bang nhau la: ¥ va v

Cau 18: Goi O la tam hinh luc gidc déu ABCDEF.
a) Tim céc vecto khéc vecto 0 va cung hudng vdi vecto 04,

uuy

b) Tim cac vecto bang vecta 4B,

Loi gidi
A B
F 0 &
E D
_ AO//BC//EF
a) Ta co:
0 o4  DO,DACB EF
Suy ra cac vecto khac vecto khac vecto  va cung huéng véi vecto la:
. OA=0B=0C =0D=0E =FO _ AB//EC//ED
b) Ta co: va
) 4B  FO.0C.ED
Suy ra cac vecto bang vecto la

Cau 19: Tim cac luc cung huéng va ngugc hudng trong sé cac luc ddy dugc biéu dién
bang cac vecto trong Hinh 18.



Hinh 18

Loi giai
Nhan xét: gid ctia 4 luc déu song song hoac trung nhau, do dé 4 vecto la cung phuong.
Vecto %2:¢ ¢4 chiéu tir phai sang trai con vecto @ cé chiéu tir trai sang phai

Vay céac vecto (hay luc) cung huéng véi nhau la vecto a.b,c

Céc vecto (luc) @-0:¢ ngugc hudng véi vecto 4.
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